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AL SERENISS: CARLO
EMANYETLE
DVCA DI SAVOIA &

(VerL1DE Prencipe degli
antichi Geometii, diman
A% ‘datoda Tolomeo Lago,
| vno decapitani gid dAle(
{andro il Magno, eRedi
Egitto; appo il quale egli
vineain grandconore; fe
- : nella Geometria ui foffeal.
cuna Regia uia:Rifpofe ch’ella n w'era.Fula di
manda di quel Re, per mio parercaccorta mol
to.Volédo egli fotto’ntendere,chead hud guer
ricte, qual egli ra, chello ftabilimento del {uo
nuouo Regno, molto occupato, ¢ da meltie
graui affari diftenuto, troppo malageuole era
la uia, da quelgrandehuomo vlatain infegna-
te iﬁ;}Gei)mcrrici Elementi: additando che
piugrata gli farebbe ftata, {e alera nia piu facile
fi trouafle .E fu gran cofa. ch’Euclide, cofi ri-

g {pon--




fpondefle, che niun‘altra fi credefle poterfi piu
ageuole ricrouare. Ma fu cofa maggiore, che di
uolgatafi,periftoriacla dimanda,ela rifPoﬁa ,
iGeomctrigrandi che uennero poi, non cer-
caflero via piu piana, a dimoftrarcle Joro mel
te, egrandi, cquafi divineinuenzioni, Ipficle,
Eratoftene, Apollonio, Pappo, Erone, e To-
lomeo & altri affai. E Proclo, chefu I'ultimo de
grandi fortcammirando, elaraccolta fatta da
Euclide dctrovatide piuantichi, ellordinein
ch’ei gli polc,c i modi del dimoftrare, fa mani
felto,ch’cglila medefima opinione haueflt che
niuna Regia uia, ui fofle. In quefta credenza
fteffa,perlcucrarono gli virimi Matematici Cu
“fano, Campano, Montercgio ; ¢Copernico ¢
gli altri che dietro loro nénero. La quale mala-

geuole e pplefla uia ha cofi (pauétaro gli animi-

de glthuomini,chea lettere fi dino,che pochil’
“fimi fono,a quali bafti il cuore di porfiaquefta
{ciéza, nobilifsima pet {e, c gioucuolifsima,, ¢
che tocca del fopraumano. Et¢ per la detra {o-
la cagione da temere grandemente, ch’ella pen
laueniredel tutto s’abbandoni. Con la perdi-
ta della quale grandifsima perdita dou‘cri a-
fpetrarfi chehabbiaa {eguirc,alle umaui cofe,

‘ ' & alla

&alla vita viili, e neceffarie. Alla qual ruind;gri
defcudo faal prefente,, la protezione che I'Al
V. Serenifsima col proprio ftudjo fuo,chedicl
faha prefo, ccol fauore, ch’ella ad huomini di
efla [cienziati tatrauia porge:epiuilfara s’el-
la moftrerd di fauorire,quefta nuoua da mie rro
uataueramentoR egiauia; da quel Retantobra
mara. Laquale, inuitato dal grido vniuerfale
delle Eroichevirtu fue, mi m uouo amadarle e
adedicarleinlibri XV.finad ora permef{piega
ta.E laquale, ficome ¢ del tutto nuoua,e dania
fio antico nemoderno,che fi fappia,nG terata:
Ioﬁ ¢ageuole, ¢ piana,c perlordine vniuerfa-

le, epetla cateda dellé particolari propofizio-

nis¢ perla facilitd delle demo ftrazioni, ¢ orza
loreyinferteuile cagioniecuidenti delle conclul
fioni, e per Ja copia delle nuoue contemplazios
ni, cofi ricca, ch’ogn’alrra, ri(‘pcr’to alei, poue
ra, anzi cheno habbiaa reftarfi; Per le quali
fuc gondizioni , leuato lo fpaucnito delle ani-
che iﬂi{)l[i,?}i ¢s'ionon miinganno,dafpe
rarg,| che glitudiofi di qui innanzi, habbiano
da iq‘)piegaruiﬁyglomicri. ELdicurroil frutto -
che e prenderanno,habbia il mondo a reftare

obli;aco,alla memoriaim mqrml'cdcl['Ahezzal' )

; S



Voltra ¢ poi che ﬁ‘granldc;-eﬁ'iaobilc- fatica,
non richiedeaad altro Prcn(ip.cpf(foi‘cdedica,ta
chall’Ale. V. Serenifsima , ‘Principe non'mi-
nore di quel Reye Principe cofi amato ¢ cofi‘ca-
ro a Filippo Re difpagna',zllc‘di imperio mag-
giore, cheron fu Aleflandro il gtande, Re di
quelRe, € dilettere,cd’ogni valore non meno
amatore, € prcm'mturc di quei due Re, per cio
in cotanteiltorie celebratilsimi. Gradifca dun
ael'A.V. quefto dono, .conforme all'altezza
dellanimo {uo , e delle Reali e Imperiali gran-
dezze , & Eroiche viret fue. Tl quale fe fentiro,
chegrato lc fia ftatd, faro, cheedi quefto met-
wendolo aluce,a lei habbia il mondo,’ela pofte
rita rutra obligo immortale. ¢/di-quanto die-
troa qucfto manca, ame aggiungera animo
dicondurreafinca gloria fua . E fra tanto con
molto affetto ¢ riucrenza, le bacio la mano.
Di Ferrara alli X. Nouembre. M D LXXXVL

D. V. A Sereniffirha
DinotifSirpo Seruitore

Francefco Batrici .
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2 DELLA GEOMETRIA

La prima delletre maniere moftro Eucli-
© de, quando diffe. - i 8
7l punto é qsello, ché non haparti- Epar-
sie avlui chebafiaffe di cofi diffinivlose fup

¢ quefta ffeflapropricta delnon haner

partsse altre !ﬂﬁi i del punto dimoftiere-
mo . Supponendo prima,alcunccofe, che
né nofbrilibri dello fpaz.io habbiamo di-
moftrato . s SRS

S.VPPOSIZIONI:

1.Le Matematiche tutte, eprincipalie

. fubalfertic ;n¢ fi aftraggono dallecofe
naturalijnefono nefla f:mfiiﬁ'a,nc nella
Disnea, malofpazio¢ generale lor fu-
bietto: - 2.7 i

11. LaGeometria confidera, il punto, la
. linea,L'angplo lafuperficic; eil corpo .

cqueﬁo«é;l‘l or ordine natigrale. .73
IIL Lofpazio¢ eftenfione , ¢ la cftenfione
¢fpazio...\ Pt T
1V. Ognifpazio &6 minimo;dimafsimo,
t 1 " ome-

porlo. Manot per altravia procedgndos’

SiRIBRO :PRIMO.C 3
o medio;ouiér mezano - £ =
V. Ognidpazio ¢,6 lungo; dlungo, ¢lar-
,.go; 0 lungo;largo, e profondo.

DIFFINIZIONL

1. JIminimo faz,ia équella,di cui minove
fpaziononha . ! 1

1. Flmiafsimo fpazioé quellosdi cuimag-
giore [pazido-ponha, . :

I11. Jlmedio fpazsio é quello,di cusye mino-
re,6 maggiore,e vgnale [pazio ha.

1V. Flpunto éilminimo nellofpasio.

V. La linea é (paz.io lungosoner lighezza.

W 1. L angolo é[paziolungo,e largo aperto

VII. La faperficie é [paziolungo elargo
chinfo. L. ;

Y I11. Il corpo é fpazio, lungo,largo.e pro-
Jondo. ! Ll ) e

A § S 10 M 1.

1. Primoéquello,che precede ogn altro nel,
[woordine.. o '

1. T'utioé quelloche haparti.

A 27 Ogi



# DELLA GEOMETRIA
111 Ognitutto inparti fi dimde .
1V Ogniparte ¢ minordel tutto.
V. Ogniguanto fi pus dinidert somero é
dinifibile . e
VI Ognidinsfibile,in minori ¢ diuifibile.
PROPOSIZIONE. I.-
; 1 punto,perche ¢ minimonello fpazio, ¢
anchenello fpazio il primo .
" DEMOSTRAZIONE.
~ Perche (¢ il punta,che mellofaz.io 2.l mitni

mo,nello [pazsio nart fif5e tl primoanants.
ph?

alminimo, altro minove del minimo fa-
rebbe-.. e et T

- Madelpunto, che minimoé , non ha cofa
minore . o ¢ e T

Adungueil, pito,perche minimé é nello fpa-
Z:10,¢ anche nello  [pazio il primo.

. PROPOS. II.: ;

1l punto, perche nello fpazio il primo, ¢

anchefemplice.

& N D E_,

| Sfemplices.

LIBRO PRIMO,"
. DEMOSTR. ol
Perche [¢ il punto non foffe femplice ; faria
“compyfiodicife precedents i ‘g
Madimofiratos'eper la precedente., cherl
pumtocil primo.
Adunqueil punto, perghe ¢ primo , ¢ anche
%%y " » £33 ]
CPROPOS. L (ls
Il pito,perche éséplice,é anche indiuifibi
w0 DAEMOS T R T
Perche [é il puntonon foffe indiusfibile, fa-
ria dimifibile e’ fi0s componenti ; eper-
ci6 [aria compofto, e non femplice .

Bl adimofiratos'e, per laprecedente, che il

o puntoefemplice. S ',
Adungue il punto, perche é femplice ¢ an-
che indintfibile.

PR.J)(/),POS.H Ve i,
1l punto; perchie €indiuifibile,nd & tutto.
’ .\%8 MOS TR, -

Perche & ilpunto foffé tutto, nelle fueparts

[fariadinifibile.
44 : Ma



¢ DELLA GEOMETRIA
Ma dimoftrato séperla precm’mte cheil
puntoé indinifibile.
Adunqueil punto, perche ¢ indinifi ézle non
etutto.
PROPOS. V.
1l punto, perchc né ¢ tutto, non ha partic
DEMOSTR.
Perche ¢ ilpunto hane(fe partifarebbe an-
che tutto .
Ma dimofirato fiéperla precm’mte cheil
puntonon é tutto,
Adunque i, ‘prunto,perche non ¢ tutto non ha
artt s

E cofi viene , non 2 fuppofia, ma promzm la.

dtﬁim.\)wn del puntodata, e uppaﬂa dz

Enclide.
PROPOS: VL
Ilpu?to perche non. ha parti,non ¢ parti-
bile
DEMOSTR.
Perche f¢ il punto fiffé parttéz/e ] hpmm%e
pdrn
- Ma

" LTBRO PR IMO. b
Madimoftratos'éper laprecedente ,cheil
punto non haparti. £} -
Aa’unqué;tpfmfo ,pzrcb: non. bn pam non
epﬂrnhlf i i s 4
PR O P o] S VI I ,
11 punto cré:hé Hon. ;: partxb]lc, non¢ dx-
ulﬁbxiP Do .
DIE MO S TF
DPerche fé il puntofiffe dmgf bile, ﬁrcﬂﬁe an
che parﬂé e
M Z ;ﬁmoﬁmto}/i écheil ptmto nowé Amrtt-
e o ! |
Admzqm 7 punta,perclye non épartibile, no
éneanche dinifibile- ‘
PR OPOS VIII.H:L V
1l punto, pcrchc non ¢ diuifi bile pon é
quanto .
DE M oS TR :
Perihefeilpunto ﬁﬁ qmmto , j)zrm‘am:he.
diniftbile. . . :
Ma dsmoftrate _/' e,cbe ;/p;mra non é Vmg{z’-
bilew. -
d{im



DELLA GEOMETRIA

éAdmzqm #lpunto , perche non é dinifibile ,

707 é qmmlo .
PR O PO S CEX ik
1 punto perche quanto non'e; non<i f3
minore .
D EMO .S' TR
Perche, feil punto minore f ﬁzce]ﬁ" ﬁtreéée
quanto. .
Ma d:mo/t‘mfa.r ¢ per /4 precm’mte 5 c/af il
puntonon ¢ quanto .
Aa’mtqua i punto,perche non¢ qtmm‘o,non
Jifaminore .
LU PROPOS. X
11 punro ; pcrche nonfifa mmorc, nean—
che i fd maggiore.
CDEMOST R utzey
I’ercbe /ét/ pmztamaggmm f ﬁmﬁi’, an-
che minotefi fivebbe .
Ma divaofrato. fi. epeiﬂ[a pmw&mze,ﬁlze 4l

puntononfi faminore .
Aduriqeil punta; perche minore: won, ..
ne am-lze /‘ fa maggiore. B

-PRO-

ITBRQ"P‘RIM'O ‘9
PROPOSXI,
1lpunto, perchene mmorc.

6 fi fa,neanchefifa vgualens ,
DEM O-S TR+
Perche ,feil puntovgualefi ﬁccj},e mino-
re, e maggiore fifavebbe ..}
Ma dimofiratoper /afz'wprwedett fi ¢, ohe
" il punto neminore,nemaggior fifa:
A.z’unqm il punto,perche.ne minore e mag
. giorfifa, ne anche fifara 'vgwtlz it
PROPOS. X fres
11 punto, perchic ie thinoré; né maggxore,
nevguale fifanon fi potraparagonar 'd
- -cofa,che minore,c maggmm, vgual fi

DEMOSTR, -

Perche feil punto, pauﬁi’ pﬂmgﬂmrf 250
- Jascheminore ¢ maggiore.e vgual pvr{ﬁ
ﬁ%ch eglro minore , 0 maggmrs A

g e/ladmerreﬁbe .
Ma a’zmaﬁmla fi & per betrei] rqdemfi;,:

che il pm%fo 76 fugualf, nemaggionesne
B minore




10 DELLA GEOMETRIA
minore far fipuo .

Adungque il piiro,pércheine minore, ne mag
giore,ne vgnalefi fa,non i potra parago
nar'a cofa, che minore »0 maggiore, 0 v-
guale poff frf. U

PROPOS XIII

I'punto , perche non {ipud paragonar 2

- cofa, che minore, e ma giore, ¢ vguale

2 Poffa farfi; nonverra in paragone né
dilinea, ne di angolo, ne di ﬁzpcrﬁqic,
ncdiwrpd. o T

4 D EMOSTR.

Perche, feil punto,con lz'mv%, ocon angolo, o

- con fuperficie,o con corpo,venif in para
gone,verrebbe in pamga}z dicafeschemi
0¥ by maggiors,e vgnals i poffon fare.

Ma dimaﬂr;zto Séperlaprocedente , che il

" punto monpuo vensr iizp%mgm dicofz,
che.minore s e maggiore , ¢ vgnale. poffa
frf.

Adunque il punto, perche n9n fipuo parago

., . nared cofa ,che minore ;0 maggiore,, 0
’Ug“ﬂ:

. LIBRO PRIMO 1
vguale poffi farfi : riok Vervri in parago-
nene dilineg,ne di angolo;ne di ﬁperﬁ-

- eitynedicorpo S
PROPOS. . XL
Ilpunto,_ perchene on linea,ne conaltra
magnitudine {eguente non vien in pa-
ragone, ne anT:‘h‘é cdloro.é cémefurabi
D-EMOSTR. (le
D erche, feil pruto,con linea,o con altrafe-
* guente magnitudine f3ffe commefurabile
con loro anche verrebbe in paragone.
Madimoftrato-fi éper la précedente,che it
punto,ne conlinea,ne con altra magnity
dine feguente vierinparagone .
Adungue il punto, perche, ne conlinea,, ne
‘con altra magnitudine [eguéte non vien
inparagone , ne anche con loro & cominé-
Sornbile. ;
PR O‘P 0S. " XV.
1lpunto,perchene conlinea,ne con alera
magnitudine feguente, non € comine-
{urabile,non puo efferelor mifura.
C B 2 D E-



i» DELLA GEOMETRIA
DE MOSTR.
Derche, [¢it punto,poteffe. ejﬂ’re lor mifirra,
werrebbe con loro ad effer cornefmrabile
Ma (llmoﬂmfo s'eperla.antecedinte, che
con loro nom ¢ fommaﬁtmét/e
Adunque il punto,perche,ne k(m lineameco
. altramagpitudine [egnente,non fimifi-
ra,non potva efferelor mifura .
PROPOS. XVIL
1l pupto,perche né di Imea,nc d’altrama-
gnitudine feguente, pllorcﬁ?:rcm]ﬂjra
neancheda loro pud-efleremifurato.
DEMOSTR.
Perche, (¢ il punto , pote[fe effere dalinea o
da altra magnitudine mifurato, parreb—
be anche effere lor mifura .
Ma dimoftratoper laprecedente fi¢ | che il
punto non puo effere lor mifura .
Adunque il ptinto,perche,ne di line  ne di
altra magnitudine [¢ guente non,| pro e{g
remifura, ne zmlye pro dalorq eﬁ’rf

Sfarato.
R I-

|
JLIBROPREMOI i
RJSOLVZIONE V,ERSO

E cxo, pcrche diniuna magmtudmc Smi-
fura : § i

Ecio, pcrchc con niuna magmtudmc é
commcfurabllc et

E cxo,pcrche conniuna magmtudmc vxc-
nein paragone.

E cio, perchecon munacofé che fpoﬁa
far vguale,f iparagona.

E cid,perchedlei non fi pudfarv uaIE.

E c1o,pcrchc nonfi puo far magg;gerc., ‘

‘E cio,perchenon ﬁpuo far minore.

E cxo,Pch“chc non € quanto.
E cm,pcrchc noncdiuifibile.
Ecio, crchc onb parnbllc
Ecio,p he non ha parti .

E c1o,pcrchc non ctutto.

E cio,perch¢ ¢indiuifibile.
E cxo,pcrcl*cclémphcc

Ecio



‘14 DELLA'GEOMETRIA
Ecio, percheé primo nello fpazio.
E cio, perche ¢ minimo nello fpazio. ,
Il chefula d'ianizi’onedcll‘éﬂ%ﬁéa‘fﬁa.
Equefle tante fono le dimoftraziioni: delle
' proprieta o Ppafsionidel prnto in quanto
nella fia diffinizione [idiffe, obegli ¢
Minimp : : €8
Seguono quelle,che qli conuengono, in quan
tonella fua diffiniz.ion fidiffe cbiegli era
Nello Spazio. .
PROPOS XVIL
Ilpunto, perche énello {pazio,ha fito.
DEMOSTR.
Perche, ¢ ilpunto fito non baneffe, in ifpa-
zdonon [arebbe. 2
Ma nella diffimzione dell.s [l effenza det
2o fis,ch’egls nello ) [pazio é.

cddunque tpunto, perche nelly spazio é

hafito.
PROPOS. XVII.
lpunto sperchefitohd ;anche hg pofizio
n&o pofituranello fpazio, - -
- DE-

/ILTBR'O PR I MO, iy
? DEMOSTR.;
Perche, (¢ il purito pofituvanon baucfe ; e
< anchefito narbaurebbe i !, ), v
Madimoftratofiéperia precedente, che if
puntobafito. B b ;

" Adunqueilpunto, pn‘ﬂc/ze,,/imb?, m‘_zia‘be. biz

pofitura. - i ¢
" PROPO'S.  XIX. -
1l panto, perche pofitura ha, haurd anche
v riguardoad altrivno, o, piu, epuntiyc
<t lineejedangoli, czfupcrﬁdc,ccorpi,chc
~.‘che nellofpazio fono. :
. . DEMO ST R, :
Perche; feil, prnto; ad Uno,o piu altrs punts
" olineeyo angoli;lo  fiperficié ;o corps vi-
guardo n haue(fé.pofitura nello Spazio.
- mon hanrebbe . | s %
Meaper antecedente dimofirato fié,chesl
punto nellp spazdobapofitura.. "
Adunqueilpanto,perche nello Jpaziobaps.
Sitnria,rignardo hauraaduno,o pin altrs’
puntio linee,0 angaliyo perficie,o corpt,

che nello fpaz.io fono .



6 DELLA GEOMETRIA
RISOLVZIONE.

1l punto, riguardo ha;ad vno, o piualtri
punti, 6 linee, dangoli; o fuperficie, o
corpi,chenellofpaziofono.

Perche nello {pazio hapofiturd.

E cid,perchic nellofpazio hafito.

E cid,perchenello fpazio ¢. . :

1l che fu parte della diffinizione della ef=
fenzafua. | :

Adunque del puntovi e [cienz.a; nonpure
\per via di diffiniz.ionds maanche per.de
duziione de glreffettidalle cagions; eper
cio per potiffimé demaftraz.ions , breni,e
conordineconcatenares:coff per vietoda
compofitinascome per vifolntiung. Edba il
primogradotra le [cienzoe di certexz.a,
non [olo per la materia foggetta , che lo
. fpazio inudriabile é;ma anthe per virtis
delle demafiraz.ioni. ;

K che, per quanto dalle memorie appare, fir

dagli antichi Matematici del tntto -
= gnarato ;o per imapofsibile tenito ; poishe
" Procle

LIBRO SECONDO 1y

< Procloche ficlultimo de grands. E 'ty

gliantepaflatisin che ,di ninna dells

dpofiz.tontda nos z_{ﬂtéﬁ mentione. e

”

mon poche café niega;la [cieinz.adel pun

J \ | -tan =
0 Selee il demaff o o
predalle: cagions j'¢lacatena lor' conti-
nuata. Le quali nos in tupti i feguenti lj-
bri offerneremo .

IL FINE.
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2 ma%géw&mmwsléw -Du%
,%& KA N 3 .ov% ‘§§§8
DI FRANGCGESCO
PATRICGCI.
Didue, opitipunti, nello
{pazio riguardantifi.
LIBRO IL
= ERC H E dimoffrato ¢
|| che un punto puo haner rs
Ll guardo aduno,e pin altri pun.
Bl tinello [patio pofti, ¢ neceffa-
rioche tra loro , o i tocchino, o non fi toc-
ching.
Diciam primads diie opinaltrs punti toc-
cantifitra loro .

S

PRO-

LIBRO :SECONDO.; 15
PROPOSITIONE L.
Ducopiu piti ;;;1_![’0 {pazio pofti,toccdn
tifitraloro, fpazionon occupano ,
. DEMOJSTR.
Perche (¢ [pasio occupalfero, minsmi won [
rebbong, ma quanto LT
Masje per la defimizdon del punto, il punto
éminimo ;e dimoftrato fi é ’fl?‘!'z‘”f ¢
quanto. . AAET il ‘ ‘.
Adunque due,o pinpunti ncl:lqﬂquq poftiy.
. toccantifitra loro,fpazio, ggﬁtpﬁﬁo{.
PROPOS,. II, . ..

Due,o piu punti’ nello fpazio p‘oﬂf ,Ae‘trbch
cantifi traloro, perche fpazionon oc-

" cupano,maggiore{pazio di % pitofos

lonon occuperann®.. ... . .j -

DEMOST®R, . -
Perche fé maggiore [paio ds unpunto fo-
lo occupayJero, ciafcun daloro ﬂzqg.u_rioc-

- cuperebbe . [

M dimoftrato 5'¢ per la precedente che
a0,
Jpaz.jo non occnpa & 5|




0 DELLA GEGMETRIA'
Aduhque dtée,'o pis pitts nello fﬁzz,m p&ﬁl,

tocchntifitia lovo, perc“be f,imz,w na omw

panosnaggiore pa,
. nonoccuperanio .-

COREL AR::i:‘d

£ /amm’eﬁmz dﬁ_noﬁ itione ff ﬁr

qmmtt /' ‘v"glh?i Psw
S P ' Ve,
: PROPOS III- RR

Die,d ,0.piu ﬁuﬁtx tuccahtiﬁtra Jore; pcr-‘-

ehamy rdrbf Ayl un punt‘o folo

non occt anoﬁ;‘lo%(a&m non ﬁ cﬁen

dono g

D_EMOJ"TR

P mé ¢ 1 l‘a’ﬁn&io ' e/t‘fd:]EVa,m%ggmr
Spazio div {mxﬁi folo; ocmpm*f%oﬂo

Ma d/mqﬂmto per L' precedente 5'é,che
maggiore: ﬁa o di vn pmzto f /a o
S octupkina™: I O B

Adunque due, o pin punti,perche: maggzore
Jpazis divn printo [olo 720n occupans s S
b fpaz,m non ﬁ eftendono. - .

PRO-

Ady qm dm, o pm piinti Ibf.t’ﬁﬁtlﬁ, plrrbe

PROBPOS
Due ,0piup untxt cam pELd)
zio nonfi¥]
atq-liﬁﬂaﬂo
D E. fﬂ O ST R, :
Per:/«e ﬁ AT nitidins 4r7mﬂdﬁ?ol » %
lo ﬁmz,roﬁ eﬂemfere&éom L
Madingy, 3
[Sido i
Addwﬁdue,o
low /]m\.mmm
o kcqug/izm 0}
AR A i R 10}
Due,o pm %)untx toce
tudi Cnonacq i

g /tua’mwmn 4cqm 70

| magw- |



DELLA: GEOMETRIA
magnitudine non acquisfiano, magnitu-
dine di fenoncreano, |
) ~PROPOS. VI
Due, o piiz punti toccitifi, perchemagpni-

tudine difenon creano, fpatio lungo,
olunghezza dif¢ non fanno .
DEMOSTR. | .
Perche. [olunghezz.a di [é faceffere, ma-
gritudingds [¢hanerebbonocreata .
Maper laprecedente dimaofirose, chema-
guitudineds [enoncréano. . £
eAdunque due,o pinpunti,toccantifi perche
magnitudine di [¢ noncreano, /uz?g/;ez,-
2ea-4i 1003 faring . 4L
PROPOS. VIIL. ..
Duc,o piupunti tocedtifiperche lunghez
zadifenéfanno,lineadife non fanno.

DEMOST-R.

22

Perche f¢ lineads e faceffero; lunghezz.a

i [frsblono
Ma dimoftratoperlaprofsimasé.chelun-

ghesza di fe.non fanne, ;
' 2 Adun-

eddungue due,opi
- lunghRR A A e
non fanno. .
E cofi [i¢ dimifirosche i lines 3
copofta;per ;i/tfa‘t niadi qﬂ?ﬂu e gls ‘q‘n—
tichi. PROPOS, VIIT -
Due; o piu ptintiyperché di fe-inea non
fanno, larghezza di fenonprodicono.
DEMOSTR. I
Perche [¢ Larghez.za di ¢ pradicelero; f
nea bawerebbono prodofra percheogni
larghezzia'o davna linea,o ) fra-dite, 0
fratreécomprefa- i
Ma dimofiratohalantecedente,che linea
difenom fanno. . oo
Adungque due,0 piupuntitoccanifi, pt)‘c_f‘g
\linea di f¢ non fnno , larghezzads ¢
non producono..
“~PROPOS. IX. =
Duc, o piu punti toccantifiyperche;Tun
ghezza dife non fanno,angolo di TE
+ nonproducono, - - ilc. -

DE-



24 PELLAGEOMETRIA
Derche e angalodi fe produceffero,lang
" zaprodurebbons. s
Madimofiratos'é perlantecedste che laj-
ghezz.ady fe nonproducong... . .
Adungquerne prnis toccantifi per ehe Lar-
1+ Zhezgiadli fe nonproducono, angolodife
 fopprodugono’- i .. e
"PROPOS.. X
Due; 6 pia punti toccantifi,perche nelir
+.ghezzane angolo difenen: produco-
5 10, {uperficie difenon formano ..
. DEMOSTR
TIPS L OSSR ING A A PR LR LR Y
Perche [¢ fuperficie di [ Soemaffers ; ed
. 44@(:2{.{4%!96&{4’diu/apra‘durreﬂom
Ma, dimoftrato per lé dus precedents ¢ A
che nelarghexz.a,, ne angolo di  [é produ.
cono. w1 209080
Ldnngue due, o pin puntitoccssif, perche
s Largheszgneangolodi fe nomprod-
cono, fuperficie di ¢ -non Jormano::.

A PRO-

LIBROSECONDO i
PROPOS. XL :
Due, 0 piu punti ‘toccantiﬁ,pcrchc'{upcr-
ficiedi fenon formano,corpo dife non
producono.| | .
‘ DEMOSTR.
Perche [ corpo di. [¢ piroduceffeko 5 anche
Saperficie hanrébbono formata .
Ma dimofirato pevla precedente i ¢ , che
[uperficie di (¢ non formano,
Adiique due,o pin pistiperche [faperficie ds
Jfenon  formano corpodi (¢ no producono.
RISOLVZIONGE
Due o' piu punti toccantifi, corpo di fe
non Producopo . I, ‘
E cio perche,fuperficie di fe né formano.
Ecio perche angolo dife non fanno.
E cio, perche larghezza dife non creano .
E cio perchelineadifc non fanno .
Ecio \gcrcbe Iun“ghczza difenon proJ:lu-‘ -
cono~ ‘
E cioperche magnitudinedifens crc;‘;no
E cio pche maghitudinend acquiﬁa?o.
- & ' Ecio -

T



26 DELLA GEOMETRIA
E cio pcrchc {ulo{pazio nonfieftedono .

E cioperche mazgxorcfi)azxo divn pun.
to {olo non occupano...

E cio perchefpazio non occupano ]

E cio perche ciafcuno punto ¢ minimo, €
non quanto.

1L FIN E.

meus\u@o CLLSCAJDQL'JCA&Q h.')CA.D i

&NVOVA)%,%,

E*:fractr.;cnacrwramawa

GEOMETR
DI FRANCES

uﬁ(

Della mea in gcnere.
LIBRO IIf: .

V aleuno'de gli antichi geome

triilquale diffe;dellis lines w5

, cﬁrm feienzoa . I7i che mo/fo

J dtlhﬂgo dal nero . ecio ap-
parira per le [eguenti danoi fatte con-
“templationi yelorordinate, ¢ ﬁzct/; de-
moﬁmmm

Detto séd due, e pin altri pmzttlne//o fpa—
“wdo-toccantifi:-Dicafi oradi duepunti
m/lo fﬁaz,to poftiy e non toccantific

2 PRO-




|28 DELLA GEOMETRIA
|© PROPOS. L
Due puntincllo fpatio pofti, enon toc-
cantifi, {pazio fra lor comprendono,
{i chefpazio dall’vro all'altrofia.
D EMOSTR
Perche (i fpaziofralor non comprende(fé-
7o, fiche [pazio dallvno all altro non
Joffes efsi fi toccherebbono .
Ma per lo fuppofto, non hanno atoccarf:
eddupque dne punti nello [paziopofiy.per
che nop [itoccano fpaz.io fraloro com-
pr&'dwﬂﬁ,ﬁ che [pazio dallvr all altrofia
'PROPOS, 1L
Due punti hello fpatio pofli, non toc-
cantifiperche {pazio fralor compren-
dono, quello fpazio non far:i‘punto .
DEMOST R. o
Derebe fepunto fofse, [paz.io non farebbe
Ma dimoftrato per la precedentefi ¢ che,
. [patio e, fraque due punti.
Adunque due punti nello (patio pofti e non
 toccantsfi, perche [patio fra lor compren
X dono,

LIBRO TER ZO. 29¢
 dono, quells fpazionon farapunto.
_PROPOS. IIL:" -
Duc puntinello fpatio péfticnm toc-
ca'mlﬁ, per cheilo fpaziofra lor com-
prefo noné punto, minimo. ¢ mafsi-
mo,emedio 1pa”;_"; puocflere. .
DEMOS T R.
Perche [¢minimosemafsino, e medio fpa
2.0 non foffe, niunmo [paz.fo (arzbbe.
Ma dimofiratos’é per la prima, che [pa-
Czio 6. ;
Admzq‘?u dne punti s nello: paz.o pofti, e
- non toccantift,perche lo (paziio fra lor
comprefo non épunto ,minimo , ¢ maf-
fimo, e medio [pazitopuseffere .
E fiaprimaminimo. R
g PRO.POS. IV- ...
Duc puntinello fpazio poftic non toc-
cantifi, i)‘ci'cbcﬂ\), fpazio f’ralgr com-
‘frcfo-pub'cf&rbfb’a_zio minﬁi_‘no,qucl_-_
lofpaziofarail prifo. ’

DE-



DELLA GEOMETRIA
. DEMOSTR. .
Derche [éilminimo Jpazido non foffe t? pri
mo,altio [paziio minore anants alui [a-
rebbe. '
Maper iﬂ_ prima deffinizione, [paziio mi-
nor dél minimo non puoeffere .
Adnungue due punti nello fpazio pofti, e non
toccantifi,perche lo [pazio fra lor com-
prefo puo aﬁ?}reﬁ'nzjio minimo , quello
AZ:10 [ara thpriimg .
ﬁ) -JIC'ROPPO_SVV.
Duepuntinello {pazio pofti, enontoc-
_cantifi,perclic minimo, € primog-fiy‘a,
zio comprender poflono ; quello fpa-
zio fara femplices -, :
. D EMOSTR.
Perche [¢ [emplicenonfoffe; primo [pazsio
non_fartbbe, e A altvi precedenti e mino
—riﬁriaaa?:/zﬁ%o--; L
Ma dimifiratoper laprecedente séchiegl

30

& 1l pritma,e minumo,¢ ananti alprimo al

170 10m bha. ¢ del- minimo; minor noniha.
’ Adun-

LLTEROTERZOV g
Adunque.dune puiiii 'ml[o [pato pofti , e non
toccantifi ,percheminimo e primo pas
=0 comprender poffono,quello (pazio fa
rd femplicey, . P ROPS VI sl
Duc punti, nello {pazio pofti € nontoc-
cantifi, 'pcfchc. femplicefpazio com-
preader poflondiquello fpazio dipar
tinon fardcomipofto i N
DEMOSTR, -
DPerche fe di parti, compofto foffe, femplice
non [arebbe. R
Madimoftrato per laprecedente [5:6, b e
glrefemplice. '
Adunquedne pantinello [pazio pofti e non
‘toccantifi, perche femplice [paz.io poffo-
no comprendere quello [pazio di parti
non faracompofle. {n
PROPOS. VIL
Duepunt inello fpazio pofti, enon toc-
~cantifi perche fpazio poflono. com-
‘prendere, che di parti non fia compo-
fto,quello fpaziononhaura parti.
' ’ D E-



4+  DELLA GEOMETRIA
DEMOSTR,
Derchefequello [pazioparti haneffe » di
aria c«bmpojjo ; :
2 at05'¢ per la precedentech'ei
di[mrti non ¢ compofto.

Adique due punts nello [pazio pofti e non
toccantif, perche. [pazio poffono com-
prendere, che di partinon fia compofto,
quello [pazio non banra parti .

PRO|POS. VIIL

Due puntincllofpazio pofti,enon toc-
cantifi, perche fpazio poflono com-
p'ircndcrc,ché nor habbiaparti,quello
{pazio non fard, partibibile. -

. DEMOSTR,
Perche seglipartibile foffe-partsbaurebbe.
Ma dimoftrato fi.¢perlaprofsimas chei
" nonbaparti. b
Adunque due puntingllo fpaz-io pofti e, mon
toccantifi perche | (paz.to poffono dorn-
prendere che non: habbia parti ,quello
. [bazionon farapartibile.

PRO-

- dere,chénon ﬁaparubrlc quellodpa-

S LMBR@ITERZON 33
: PROPOS. IX '
Duc punti nello {pazio ‘peﬂi,- enon top‘-

. canufy, pcxchci{pamgpoffong Q"o‘m'p‘i*ré

zio,non fara divibile, :
DEMOSTR,
Perche e quello [pazio foffe disifibite far

rebbe anche pariibile. -

- Madimofiratos'é per Lantecedente éh'ei

non ¢ partibile.. 0 o
Adynque due punts snello [pazidpofii, e
non toccantifi,perche [pazio poffanocom
prmdare,che non fia partl'h/éqmllo _/}?sz
““zio non fara dinifibile. i :
E per confeguenté contrario fard indiui-

o fibilese. il

PROPOS. X
PDuepunti nello f};gz’i-o'pbﬁi ,£non toc-
- - éanufi, perche ff 710 poflano com-
prénﬂét“e; indru1 va‘b-lec',n‘pmdn;jﬁbxl»c s
_nan partibile,non havéte parti ,hon
di parti compofto, femplice e primo,
E - quel-



;s DELLA GEOMETRIA
quello fpazio faralungo . '
 DEMOSTR,
Derche fe quello fpaziio non foffelungo, f a

240, primo: non farebbe, per che per (4
qmzrm Jappofitione il primo [paz.io é1l
lungo . -

Madimoftrato fi é, per la Warm ch'egls
"¢ [pazioprimo.

eddunque due punti , nello fpdz,zo pofii.e
non toccantifi, perche primo [paz.iopof-
Jomo comprendere, qm//o ﬁfmz,m fﬂm
lungo . .

PROPOS. XL

Due, punti nello {pano pofti, enon toc-
cantifi,perche il primo, ¢ lungo fpazio
Poﬁbno comprendere , quello fgazxo
fardlinea. .

DEMOS T R.

Perche ﬁ qm’//a  [paziio linea non foffe, ne
lungo,ne przmo /'pa.\,zo Sfarebbe. .-

Ma dlmtyimto s'e per Lantecedente che
eprimo, e lungo [pazioé, t

Adyin-

LIBRIO'TERZO;, 35

Adunque duepunti. nello [pazio paﬁ:, ¢ non
tocmnt/ perche. primo e lungo-pazio

po[ono compreﬂa’ere, qml/o #400 [fa-
© ralinea.
P ROPO S XII.

Duge punti, nellofp ofti, e hop toc-
cagnﬁ, perche hz?amcplunoo e pglmo,
[+ mmlmo {PHZIO PO{TODO OOmPrCndC
re, qucllo fpazio Jardlincaminima.

| DE M OSTR. :

Pewbe félmm minimanon offesne pmmo

- meminingo /pﬂz.to farébbe.

Madimoftrato§é perle precedmlz cbt e
primo e minimo ﬁmz,to o .

Admzqw dne punts nello fpaz)wpo/h enon
foccatm‘zf percheimm ¢ lungo, ¢ primo
- & mintmo [pazip pgﬁno comprmdere,
- quiello fpazsio fara linea mtmmq

PR G POS: ;XILL::

La linea comprcfa da'due punn non toc-
“néantifi, p‘irchc minimapuo effere; {2
ra QPI‘I a cﬁ:mplm,, edi partinon

2 com-~



s DELLA'GEOMETRIA
© edpofta efenza parti, e'non partibile;
fara anche non-dinifibilei * 't
—£4 D E:M 085 FsRoewl?
Perche e duifibile foffe,e partibile. fareb-
be,e banéte partie di parti copofia,e non
 femplice,e non prima., e non mmima’.
Madimofirato se,nello [paziio minimo il
chelalinea minimaéchellaminimaef’
fendo, eprima i, e [femplice , ¢ di parts
non compoﬂd,'eﬁﬂz,a'pﬂrti, e non [mrli
. bile e non diniftbile . : = el
Adunquela linea comprefa da due punti

~ “nontoccantifi perche niinimapno effére,

[faraé primae [emplice;edsparti non

compofia,e fenz.a partie non partibile,
e non diwiftbile ¥
PROPOS. XIIIL
Lalinéaminima;perchie non ¢ diuifibile,
non fara djusfibileininfinito. -~
DEMOSTR.
Perche [¢ 4 minima linea fiffe dinsfibile
in infinito,ella farebbe dinifibile

Ma

PLTBROVIBERZOM 55
Madimofiratoperlaprecedente;sé chlel-
L non edinifibile, oo s
Adunque lalinea Faina. perthe non e di
- aiiftbile ,';iiin‘ﬁrf}t"diuiﬁ#ﬁkiiﬂi(ﬁnﬁ’a'."

o GPROPOS KWL
Lalinea mini-ma,fq;flch'en‘oﬁ‘é diuifibil

B o

_ ininfinito , anghela media linca no
faradinifibilein infifito: :
i BN O ST R
Derche [ela medialinea Joffe dinifibiled
infinito. ancheln minima faria dinii-
bilein infinito | ‘Perchela media ditti=
. “dendofi la diuiffone per necefsita niene
_ gdarve nellaminima. =
Ma dimoftrato sie per le precedents che
La minima linea s non ¢ pur dinifibile ,
non che diwiffbilein infinsto. i
Adunque perche ladinea minimanon edi
- uifibile tninfinitoneanche laimediati=
nea non & diifibilein infinito
Falineahinimacmedia; perclignonto.
no

N




38" DELLA GEOMETRIA
- no diuifibili;in infinito,n¢ anche la.
mafsima,non ¢ diuifibilein infinito.
.. DEMOSTR. . - .
Perche. (¢ lamafsimalinea foffe dinifthil

in infinito, e la media; ¢ la minima nel- -

e’ Guals di necefsita la dintfione délla
mafsima uiene adare , {arebbono dini-
Sfibili ininfinito,

Ma dimoftrato per le due precedenti s¢
‘che nelamedia,ne laminima linea non

- fona dimifibili in infinito.

Adringue perche e la minima , ne la me-

. dsalinea non [ono dinifibils ininfinito
ne anche lamafsimalinea non é dinfi-

« bileininfinito. ] § W aed

o PROPOS. XVIL .

Lalined minima, ¢ medid;e mafsima per-
. -chené fonodiuifibili ininfinito nig—
- malineanior fara diwifibile in infinito.

- DEMOSTR: -
Perche (¢ ogniza. k/cwnzzjlinn’z_ﬁﬁ} dinifihi-

- leminfinitootutte etrole fudesteoalen

t na

LIBIROIT BR Z6F cf
" na, farebbe dinifibile in i)?iﬁrzito.

.Mz idim‘o_/z‘rfz‘tfo‘-}’é s perle tre ?I(ft’é‘edl’{;ﬁi

chene thitte ¢ tie; e aluriai-noné dinifi
biletminfinito + -0 ¢ - vt

Adiiguie ninnalinea & dinifihile in infinito.

Adunque falfo fir Lantico dogma dicente,

Che ogit linm/*f?g‘]i"é’imf;ih/é irninffiis-

to ednziil t&i}trério“dégmz’maﬂra,‘é

- weros che ninna linew o dinifibile in z:;zL

Jinito. Per lo quale cefferannoeviell af-

tratta 'c'o}ﬁl‘b"}ﬂg/dﬁohk?, ¢ nellaconcreta

1 operatione, turti gl affinds, eylismpodfi

bili, ch'all antico dogma, co;zﬁguiqn;‘ .

Maritornandoa’duepnnti nello fpaziiopo

[t5, € non toscantsfi ;¢ (paz.do fra loro cd

s prendenti, ¢ linea formanti,dicidmopro

Sfeguendo. ,
PROPOS XVIIL.
Due piiti, nello fpazio psfti,enon tocci-

+ ¢ tiff, perche lo fpazio traloro com

——

prefoelined daambiilatilalinea
“toccano.
£ D E-
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. DEMOSTR.

| Pérche [e da ambiilatilalinea non toccaf
Sera, edeffalinea €5 altro [pazio tra
“Jor tomprenderm’zbmo . e

Madimofiratosié,che la linea compren-

. dono.

eAdunque due punti nello [pazio pofiiend
toccantifi,perchelo fpaziotra lor com-
prefo ¢linea, dambiilati lalinea toc-
€ano. ;

. PROPOS. XIX.

:Due punti nello fpazionon toccantifi,
perche daambi 1latilalinea toccano,
diuengonofuoi eftremi. . v

DEMOSTR..

Perche (¢ fioi eftreminon dineniffero, da-
ambi i lati non latoccherebbono. =

Ma dimoftrato per la precédente fi¢ ,ch

* dagambiilatilalinea toccang. .

seddunque ducpuntinello [paz.io non toc-

_cantiff, perche da ambit lati ln-lmea
toccano dinengono fuos effrenii .
Ecoff

CLIBROTER ZO! ! 21

E cofi viene prouato, e non come da Enclr-

. de ﬁtﬁpoﬂﬁ,clzr gl effremi di wnalinea,
fienoduepunti. . ST

PROPOS. XX.

Due puntinello {patio né toccantifi,per-
che da ambi i lati divengono gli eftre
midella linea,/éa;ambii1ati¢diucngo-

- noﬁoitenm’ijr&}l e it

- ' DEMOSTR ..

DPerche fe fuoiterminimon dinenifferosfios
¢ftremi non farebbono dinenntis -

Moadimoftrato i ¢ perla precedente; che
fooi'eftrem fono dinennti. ‘

Adyunque due punti nello [pazio non toc-
cantifi ; perche fonogli eftremi della li
nea, [ano anche [noi termint .

PROPOS. XXI. .

Due punti nello {pazio né toccitifi,per-

. che daambii lati fono della'linea ter-
mini , fanno la linga terminata,
DEMOSTR.
Perche:fe rerminata nonla Sacgffero s ¢fst
o8 L w F ~ fo



42 DELLA GEOMETRIA

[woi termini non farebbono.

© Madimofirato perla precedente seehef
/2 fono fioi termini .

Adunque due punti néllo [pazsio non toc-
cantifi, perche da ambiilati fono dells
linea termini,fanno la linea terminata.

PROPOS. XXII.

- Duepuntinello fpazio ng toccantifi;per-
che fanndlalinea da ambiilati termi.
nata, lafanno anche finita, ¢ non infi-
nita. : : !

DEMOSTR. i
Perche feinfinita, e niinfinitala  faceffero
ella non farebbe terminata

Madimofiratofi ¢ per la profsima, che el.-
la éterminata.

eAdunque due puntinello fpaz.io non toc-
cantifi,perche fannolalinea termina-
ta, la fanno anche finita,e non infinita.

PROPOS. XXIII
La linca, perche due punti eftremi da
—y ambiilatilafanno finita, e non
T infi-

LIBRO-TERZO. 4
infinita, daambii lati ellafi puo-
i allungare. | i
CDEMOSTR.
Perche feellada ambislati a//ungfzr nen
Sepoteffe, ellainfinita ﬁz,rfbée,e no _ﬁnfm
Ma dimoftratopey prec.zdmte s'e,chel-
 lainfinitanon\é;ma ﬁmm . i
Adunque lalinea sperche due- punti cﬁ(;-
mi da ambi i lattla fanno ﬁmta{, enom
infinita, cllada.ambiilats fipwo allun-
' gare J L ’ £J
PROPOS. XXIV.
Lalineapcr!chc daarmbiilatifipuo allun
gare, clla fipio fempre gllungarc'.
DEMOS TR
Perche s'ella non [ipoteffe fempre alluniga
re, ella allungay non [§ potrebbe . -
Madimoftratos'cperla pgtcedeﬂte,cb_ el-
la fipwo allungare. P o M
Lﬂdmzfqie la /im’f percheda ambi zlaﬁ [
* - puo allungare, ella fempre [i puo allun-
Lares; B
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PROPOS. XXV.
Lalirca, percheda ambiilati {empre fi
puo allungave,ellafipotra allungarein
infinito , . " .
DEMOS TR.
Perche e ininfinito allungar non fipotef-
[eynon fiporrebbe [fempreallungare,
Ma dimofirato per la precedentes’é che
ella fipno fempre allungare .
Adunquelalines, perchefipuo [empre al-
lungare, ella fi puo allungar in infinito.
E cofi ien:prouato, cio che Enclide , e al
tri hanio dimandata , che lor foffe con-
cednto . N 5
PROPOS. XXVI
Lalinea, perche fi puoallungare; la mini
- malinea chelinea e ﬁpbtra anch’el
7 laallungare.
DEMOSTR, |
Perche (¢ laminithalinea, allungar non fi
poteffe, la linea allungar non [i potrebbe
Ma dimoftrato per le precedenti s'¢, che la
linea

- lineamed

 {IBROTTERZOL  us
" lineafi p»ioéhli’ufzgdreh. ;L '
Adanq-uépm%doeléjimm i puo allungare. s
Lo pimiwmalinea; perchelineg . puo
allunghre. . ERTT “I
PROPOS. XXVIiL.
Lalinea min:im_a perche {ipuo allungare
jrpuo-diverntare s -
RO ST R
Perche f¢lineamedianon poteffe lamini-
madinentare; ellanon i potrebbe allun .
- gare. Lot
Ma dimoftratofi e per laprecedéte, che la
Sninimalinea fipuo allungare .
eAdunquela-linea minima perche ella fi
pro allungare, linea media puodinenta
re ciot quellalinea ,che e maggioree
minovelineapuo banere.
PROROS. XXVIIL
La lineam}nima,pcrchemcdiapuqd'iué—
tate, on piu minimafi rimane, ma
maggiore di f%, diuiene.

D E-
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DEMOST R.
Perche ¢ maggiore di [¢ non dineniffe,mi
nima fariarimafa, e medianon Jareb-
bedivienuta. o
Madimofiratoper laprecedentefié, chel
s media diniene . -
Adunque la linea minima , perche media
puo didkentare , non pin minimafirima
ne,ma maggioredi [¢diniene .
PROPOS XXIX
Lalineaminima , pcrchc maggior dife
—— puo -diuenire;puo anche diuenire
—— ad una media vguale.
DEMOSTR.
Perche (¢ ad una media uguale dinenire
nonpoteffe , ne anche maggiore di fe di-
~wenir potrebbe .
Madimoffrato per laprecedente fi ¢ ,che
maggiore di fe pno diuenire . -
Adunque laminima linea, perche maggio-
" redi fepuodinenirepotrdanche aduna
media dinenir ngnale. '

46
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LIBRO T ER'ZO: 4.7
PROPOS. XXX.
Lé‘h’nj:ammima pérche ad una media li-
—  ineapuo diucnir uguale; potraan
— _ che d'una uguale diuenir m’aa:

giote. - . |
DEMOSTR.. |
Perche fedunaugnale divienir. maggiors
non potefSé, ne agconguale a les dinenir
pompebég (m : cos]
Ma dimoftratoper la precedente fie,che
ad una media pwo dinenir uguale
Adunque la mimima linea ,perche aduna
“medialinea puo dinenir ugnalepotraan
che dunauguale dinenir maggiore.
PROPOS. XXXL ..
La linea minima;, perche d’una media-

_ uguale,pyo diuenir maggjore

—— . potraanche d'una media mag-

. giore diugnire ¢ uguale, emag-
giore.

DE MOS TR
Perche (¢ d unamedia-maggiore non po-

wff
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‘ teffe ditienir, e ugmle, ¢ maggiore , nor
; par‘reblftm:mfc}}e 4 nnamedia vnale,
* dinenirmaggiore. :

Ma dimoftratoper la precedente 5'¢, che
dinna mediﬂfzggua[e pra dissenir mag-
giore . ‘

cAdnnquela lines menind, perched una
media vgnale pmadmmim\ﬂﬂggiore,pa-
tra anche dunamaggiore dingenire ¢ U-
gnale, emaggrare.

PR OPOS XX XIL
La linea mintan,, perche d’una meédic
5 m‘aggiorc,pu‘o diventr c ugl ale emag

giore, pao.mchc, femprc—crefccrc-_ﬁn X

che didentimalsima. .
" DEMO STR,
Derche [¢ non posefe fempre crefcere fin
che dinentaffe mafsima , ne anche ad

una maggiare potrebbe dimeniv,ne ugna '

le ne maggiore . ‘
Ma dimoftrato per la precedente s¢ che
d'wna media maggiore puno dinenire,
S ¢ ugna-

LIBRO/TERZO. "
e vguale e maggiore .

Adungue la minimalinea,, perche aduna
mediamaggiore puo dinenir,é ngualese.
maggiore, potra fempre crefcere fin che
dinenti maf{inffz .

RISO gv\z IONE
DELLE PRIME XVIL
P R OP ($§1TT1 O NI

Niuna lirica é diuifibile in infinito .

E cio pérche mafsimanon ¢ diuifibilein
infinito. . )

E cioperchelamedia, non¢ diuifibilein
in finito. ’ |

Ecio Pcrchc la minima non ¢ diuifibile
in infinito . :

E cio perche ellanon é diuifibile. '

Ecio pcrche ellanon épartibﬂc,

Ecio perchee fenza parti-.

E cio perchedi partinon¢ compofta.

E cioperchee feniplice. '

E cio pepche e prima.

E cio perche ¢ minima, 2

G RISO
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RISOLV ZIONE
DELLE SECONDE XVIL
I‘ROPOS!Z[ON.I- ’_
La lineaminima puo sépre diuenirmag-
giore. ]
E cio perchepuo divenire mafsima.
E cio perche d'una media maggiore puo
diuenir,c uguale,e maggiore.
" E cio perched’una media vgualepuo di-
_'uenir maggiore.
E cio perchead una media puo diuenir
" uguale. ' :
E cio perchemaggior dife puo diuenire.
E cioperche media puo diuenire. ’
E cioperchefi puo ajlungare.
E cioperchelalinea {ipuoallungare. -
E cio perchela linea fi puo allungare in
infinito.
E cio percheellafemprefipuo allagare.
- E cio percheda ambii lati,ella fipuo al-
lungarc .

E cio perche due punti eftremi, daambi

ilati.

LIBROYTERZO. - 1

i lati 1afan finita, ( "

Ecioperche, ambii latila fanno termi-
nata, :

- Ecio i)crchc da ambi i lati lc fono ter-

mini. .
E cio perchediuengono fuoi eftrem -
E cio perche da gmabii latila toccano .
E cio perchetralloro fpazio comprendo -
no, chelineae. -
E cid perchegfsirion fi toccano-

IL' FINE.
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Della Linea retta.:
LIBRO IIIL

tra il dogma de gli antichi, f§

| hanere feienz.a. ¢ ora fi fo-
guira adimoftrare cbella fi p#o anco
bauere in [pezie dellalinearetta. s 41-
lagquale, tutte le proprieta nell antece-
dente libro dimofirate,come 4 [pez.se di
quel gemre,:‘accoﬂﬂmgono :
Gliantichi différo, linearerta effere quel-
’ la,

pro della lineain generale , .

LIBRO QVARTO 53
la, cheegualmentegiace tra fuos
piti'. eg.ancora differo altriméti
Lincaretta effere quella,che tra due punti
" lbrewifsima.
Llche noi confermando, di pin diciamo . .
Lincarettaeffere quella, che tra due punti

Jfoluno ﬂ@(z\jo prende-. £t uno [pa
néltlo,

- zdoé 5 che ninnalarghezz.a
prende .

Lincacurua ¢ quellache tragli flefsi due
. punti non uno [pazio, ma anco

. larghezzaprende, col fao giro.

PROPOS. 1.
Lalincaretta, perche fra due punti fol
uno fpazio prende, ella ébreuif-
mafraloro. : =

DEMOSTR. .

Perche ﬁ fraloro byenifSima non fofé, non

uno folo [paziio, ma anche larghez.za

col fwogsro prenderébbe. 5
Maper la noftradiffinizione,ella folouno
L [pazioprende. oL
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eAdungque lalinea retta, perche fradue
punti fol uno [paziio prende, fraloroel
la ébrensfsima. o
PROPOS., II.

Lalinea retta,perchefra due punti ¢bre-

uifsima, ellafraquei due punti,
egualmente giace.
DEMOS TR.

Perche [¢ fraiduepunti ella egnalmente

non giacefJe, ella Mem’ﬁima non [areb-

be, ne (0] wno [paz.io prenderebbe .
Madimoftrato, per la precedente, e per la

deffiniziione ¢ , ch'ella.uno fol [paz.so

prende, ed ¢ fradue punti breuifsima .

Adungue la linearetta, perche fadue pii-

ti¢ brenifsima.fra quei dur punti egual
mente giace. .

+Ecofile due deffiniziionidella vetta linea

pofieye fisppofie dagli antichiuzgono ad
¢ffere demoftrate .

PROPOS. III

Lalinea retta, perche fradue punti egual

" men-

2

LIBRO'QVARTO 5
mente giace tuttafraqueipunti egual
mente giacé. . Ty

DEMOSTR.

Perche fetutta fraquei due punti egnal.
mente non giaceffe,ella nevetta farebbe
ne fra die punti egualmete giﬂcereéée .

Madimoftrato p%ln’ precedente siéchel.
la egnaliente \fradne puntigiace,e per -
lo fuppofto éretia. :

Adunque la binearetta, perche fra duepii
tt eguql;hmfe giace,tuttatia ques pun
ti egualmenie giace .’

PROPOS., IIIL -
Lalinearetta, perchetuttafra due punti
—i—1—  giacé, ciafcuna par'te fua fra

gliftefsi dpe pupti egualmente giate.
DEMOSTR.
Derche [eciafcunaparte fua fraglifiefsi
" duepunti egualmente non giaceffe ,ne
anche la tutta fra quei dune punti non
- “glacerebbe . ‘
Madimdftratoper laprecedente s éche la
tatta
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tutta fradue punti egualmente giace.
Adunque la linearetta, perche tutta fra
due punti egnalmente giace ciafinna
parte fiia fragli flefsidue puntigiace-
raegualmente . ‘
PROPOS. V.
Lalinearetta, perche ciafcuna parte fua
fragliftefsi due punti con la
——— tutta egualméte giace, cialcu-
nadelle dette parti,frai fuoi
propri due pati giacera egual
mente. ;
D EAMOSTR.

Perche [ ciafcuna delledette parti fra
Jmoi propri due prntinon giaceffe, ne an
che ciafcuna parte egnalmente giace=,

rebbe fra gli fiefsi due punti della tutta.
Ma dimoftrato per la precedente siéche
clafcuna parte, egualmente giace fra

2l fofsidne punts della tutta
Adunque ciafcuna delle parti della retta
- linea, perche fraglifiefsi due punts del-

la tus-

LIBROVQYARTO. ¢
latutti egnalmentey inceciafcuna an-
'\ che fra fuoi propri‘due punti,giacera .
egualmente  t bt Lsidn sy
P ROPO . VI. i [
Dellarettalinea; perche ciafcuna parte,
egualmentegiace, efraftios pro-
~——— . pri duEpuntiye fra gﬁ@é_ﬁi
due punti della tuttay ciafcuna
parte dellaretta Hn_e‘a, fararettalinea.
L 'DAE MO-S TR,
Perche f¢ ciafcuna partedellaretta linea,
“rettalineanon foffe;nefrai proprs-fuoi
due puntis ne gli fbefGi della tuvra,egial-
mente giacerebbono . s
Ma dimofiratoper le precedérifi; che cia
- feunaplarte;e fragli woiipropri dise pun
11, e fragls flefsi della tutta, giawigzo ,

ugualmente.  ~. R E:

Adungne.ciafcunapavtedella tutraliney

- rettapolie fraf ol propridhue prits, ¢

Jragli flefsi due punti dellatnsta giace

©egualmente, fararettalinea ... .
R H PR O-
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PROPOS. VIL
Lalinearetta, perche ha ciafcuna parte
fua linea retta; effa tuttafara afeftefla
fimile. 17 . o E e
D EMOSTR.
Perche fetuttalurettalinea,a [¢fieffanon
Joffe fimile,leparis fue,rette linee non [z
rebbona. o
Maperla precedmfe'dim'aﬁrdtour'é, che
tuttelepartidellavettalinee retie fono.
Adungue la vetta linea tutta, perche ha
ciaféunaparte fua lincaretta, tuita ¢f-
alafefiefs e, -
_PROPOS. VIII
Lalinca retta, perchetutta ¢afe fteflafi-
mile, ha ciafcuna partefuaafc ftefla fi
. mile.
DEMOSTR.
Perche [¢ ciafcuna parte alla tutta non
Joffe fimile, ne anche effa tutta farebbe
a fe fteffa fimile.
Madimofiratoper laprecedente sé che la
' tutta

~ LIBROQVARTO
U tutta éafefleffafimile. . a
Adunquelalinearetta, perche tutta éafe
feeffa fimile; haciafcuna parte, alla ot
ta fimile. ‘e
PROPOS. IX.
Lalinearetta, percheha ciafcuna fuapar
te alla tiftta fimile,hauera tutte
———lepartj jt—rai lor{imili. -
D E MOS8 TR e
Perche fe tuttele p‘ai‘t‘i e non haneffetra
Loy fymili,non hanerebbe ciafcunaparte
allatutta fimile . '
Madimoftratoper Lantecedéte s'¢,che ha
‘ciafcanaparte allg tutta fimile. - L
eAdunque lalinearetta, percheba ciafcn
na [waparte allatutta fimile, hanera
tuttele parti 17'4111‘47‘ Simls.
" PROPOS. X..
Lalinearétta; percheha tuttele partjtra
* lorfimili, effa tutta éfimilare.
DEMOSTR. PR
Perihe [étuttalarettanonfiffe fimilare,
H 2 non
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nonhaneriatuttele Suepartitralor [i-
Ma dimoftrato perfa précedenie ¢, che
tuttelepartibatra e fimili . ;
Adunquelilinearetta) perche ha tuttele
“ partetra lor fimili ; effa ¢:tutta fimi-
Aare i T
PROPOS. XI.
Lalinearetta, pche butta ¢hmilare, ¢ an-
chetutta afeuniforme. s &
- DEMOSTR ,
Perche [ tutta afé non JSolle unifsrme, ne
canche farebbe fimilare : 3 _
Ma dimoflratoper l4 precedente sié, chel
laétista fimilare, -
“ Adunque a linearetta, perchtutta ¢ fimi
lare, e anche tutta a [€ uniforme
’ PROPOS.  XII
Lalinea retta, perchetutta afe ¢ unifor-
me, ha ciafcuna partefua, ¢ alla tutta;
etralorouniforme .

DEL‘

LIBRO QVARTO &
) DEMOST R i« :
Perche [é ciafennaparte fn; nonhatieffe
e allatutta, etra lovuniforme , -
Ma dimdﬁrdto per laprecedente s’é ch’ ef-
Jatuttaeafe unifirme. .- -
Adnnque lalinearetsa, perchetuttaca 1
uniforme, ha ckafeuna parte [uase alla
tuttae tra /oﬁ::ﬁrm? e ks
JPROPOS: XIIL-
Lalinea retta,perche hale parti,e alla tut
" ta,etraloro uniformi;ed éffae lepar-
“tifottovna diffinizion fono coprefe.
DEMOSTR.,
DLerche fecffa,e le parti fottonna diffiniz.io
ne non fofféro comprefe, leparts ne alld
tutta, ne tra loro farebbono uniformi.
Ma dimoftratosiéplaprecedéte che le par
tie allatuttaetrd loro fono uniforme.
&ddunquelalinearetta, perche ba le par-
< ticalldtutta, egralorouniformi ed o0
Jase {e‘ parts, fotto una diffiniz.sone fono |
comprefe. .
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PROPOS. XIV.
Lalinearetta,percheed effa,cle fueparti,
fonofotto una diffinizion comprefc,a

ciafcunafua parte,fi dara la difhnizio-

nedella tutta. - |

“"DEMOST'R. :
Perche (¢ aciaféuni parte fitanon fi deffé
" ladifiinizionedella tutta, ned effa,ne le
parti fortonna diffinizion fi compren-

devebbono X a
Ma dimoftrato perla precedente 5'¢,che
edeffa, eleparts fue fotto wna diffini-

i

Ziior fono-conmprefe. . .
Adunguelalinéaretta,perche ed ¢fla,ele
Sse parti ford forto una diffinizion com

'\ prefesa ciafcuna fuaparte fidara la

deffinizionedellatutta.
\PROPOS: XV.
Lalinearetta,perch’hale parti, acuifida
la diffinizione della tutta), ogniretta
linea fara fempre con ogni altra retta
linea, della feffa effenza.
L DE-

Perche f¢.ogui vettalineanon fe.feripre
conogni altraveitalineadéljafiefa of-
. fenza, nedefia, ne teparsi fse; dallifbe
- [adiffiniz.ione non farebbono comprefe.
Ma dimofirato :peﬂa precedente s’e, che
ed effa,ele parki fué fotto wna diffini-
Rion. fono conprefee chie aciafcina del
 Leparti fidala diffinizsione dellatutta.
Aa’w)z\qm ogniretta linea, perche edefa, e
ciafcunaparte fya,[otto nnadifimz.ion
fono comprefe, éo ; ogni-altraretta linea
Jara [emipre dellafieffa effenzia.”
. PROPOS XVI.
Ogpniretta linea, perchecon.ogni altra
rettalineaé fé‘mf?rre,dplla. fefla effen-
za, le proprieta eflenziali, di tutte le
rettelinee, farannole medefime. -
0D EMOST Ruv | |
Perche fele propridtieffenzsialidiogniret
talineanon ﬁi erale medefime; neanto
© Leffenzadi fﬂgm}éreéée lamedefima.
£ . Ma

LIBRO: Q¥ Aﬂ‘._&@'@ L%
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Ma dimoftrato perla precedentesi &, che
leffenziaditutte levette linee,é fempre
lamedifimacontlilre.

1 . . o | S
Adungue ouivertalinea, perehe con ogns

altrarettalinea ¢ fempre dellafefli A
[enza, leproprieta effenziali di turte le
rette inee farannole medsfime .
PR O POS. XVIIL
Tuttelerettelinee), perchehanno le pto-
prietaeflenziali, {empre lemedefime,
tuttcanco della medefima fpezic effe-
+ e perfeucrano. . T A g
D E MO T R -
Perche f3 tuttedella medefimia fpezie d £78
+ wenon perfeneraffero , anche batieriano
e proprieta effenz.iali Semprele meds.
Madimoftrato séper lnprecedite, che 1t
te lerettelinze bannile proprietaeffen-
Ridli empredemedefimes . > 0
Adunquee té‘rtaj/witte]izz_ae, perchebanno
<t leproprietaeffenzialy fempre e medefi-

me

LIBRO QYARTO.* 4
me tutle ancodella } sedefima fpezie ofo
ﬁ’é’P"”ﬁ’%”ﬂ}?%"} B

PROP,0

ma fpezi¢ eflere perfeucrano , nitna
mai dall’altra ugrial, :
4 D E-jv'-;;OJs TR.. &
Perche f¢lunam 4dafl alfrauariaffe,del
la medefima [pez.ie effere non perfene-

rarieno.

Ma dimgftratoperla precedete s'¢, che tug

tedellamedefima /é.fz,zg effere perfene.
rano. | .
Adunquesntte le rette linee perche della
medefima [pezic effere perfenerano |
\niund mai dall dltrd uariz, 5

|, BROPOS, XIX. . ..
Ogpni rettalinea, pcheniunamai dall’al-
. -tre uaria,c&ﬂ:rucfﬁ s Tegualita del fito
o DEMO ST R, ({uo.
Perche felangnaliva del firo fio,0gni reita
no cof/émqﬁ,/ ‘wina dall altranarierebbe.

v A I Ma

N

L XVIIL
Tuttelirette linee pjrchc della medefi-
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Ma dimoftrato per la precedente 5'¢, che
ninna dallaltranaria . "

eAdnnqie ogni retts linea, perche ninna

maidall altra uaria,conferncral egna<

s litadel fito fuo. i
PROPOS XxX. !
Ognirettalinea,perche conferua l'egua-
- litadelfitofuo, € con tutta f& ftefla .
con tuttele partifue, 1l fito medefimo
conferua. b :
T DEMOS TR. :
Perche fe con tutta f¢ feffizecon tutre ls
parti fueil fito medefimo non conferuaf
o fé me anche la égualiva del fit0 fuo con-.
. fernerebbe . : .
Ma dimoftrato perlaprecedentes's y ch'od
gnirettalinea Cegnalitadel /fit0 (1o con
ferna . : L
eddunque ogniretta linea, perche confer-
- #a Leguality del fito f40 ;con tutta /e
Leffae contuste parts fue,il firo mede-
- fimaconférua. ’
; PRO-

'LIBROQVARTO
PROPOS. XXI
Ognirettalinea, perche con tutta fe ftefs
 fa,econ tutteleparti fueilfito m ede-
fimo, conferua’; con ogni altra retta
lincaﬁ;rT( adattabile 2

' DEMOST R =~ -~
Perche fmghi rettalinea,ad ogit altraret

ta,non foffé adatrabile,non ognirettals-
nea,é contutia féflefla e cotutte le par
11 fue;il [ito medefimo confermerebbe .
Ma a’ihmﬁﬂdm per la precedente s'é ‘612;
L ogniretta \/inéa,e contutta fe flefla, econ
tuttele parti _{Zu’ t fito medéfimo con-
Sferna. F Ry
eddunque ogni retta linea, perche contut-
| tafe ﬁtjﬁt, e con tuttele parti fue il fi-
tomedefimo confernacon ognialtraret
1a linea faya aitattabile .
Cio é, fi potra luna all altra [fopraporre,
- [en&a che niunaparteloro,cfca del me.
| defimo fito dell altra.

T x ~ PRO-
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PROPOS. .XXIIL Ma dimqﬂml‘&"ﬁ& ki fi'é:;eé?ehté se,cho-
Ogpniretta linca , perche con ogni altra Ygnires talinea tinalterabils. '
retta linea¢adatcabile, fard inaltera- Adunque ogniretra linea, perche ¢ inalte-
bile. , ; st rabile ; non 1§ potra con altra non retra
DEMOSTR. . _mefcolare, : PRI
Perche (¢ inalterabile non Jofse ne anche PROPOS XXIV.
con ogni altraretta adattabile farebbe . Ogni retta linea; perchenon fi puo con
Madimofiratoper la precedente s; &, clyo. altra non rétty ‘mefcolare, fara fethpli
) gni vetta linea > € ¢on ogni retta linea L ice. cfémplkl;cé'ﬁ»cénf&uafa, L
- adartabile. Perche fefemplice non fife.'e femplice non
Adungue ogni retta liea, perche conogni [ confernaffecon altra nonretia i me-
|altraretta linea ¢ adattabilel fara an. Seolarebbe. .
che inalterabile. SEy M ds m0[trato sié;per [a precedente, che.
PROPOS. | XXIIL. : é-on4/tmmizxet/5nmﬁméﬁo/4, gt
Ognirettalinea, pcrchL éin al‘rcﬁ-abﬂé né A;me?w ognivettallinea, perche con 4.
" fipotrd conaltranon rettq linea me- tra pon reita non fimefcola, e femplice
Meolare, | é ﬁgypliceﬁcoﬂﬁma; S
DEMOSTR. ! ROPOS. ' XXV. |
Perche [¢ con altra non retta mefeolare f Ogni rgﬂ:q linea; perche femplica é.efem
. potefe, non' farebbe tndlterabile . Pep- plic ﬁcorjl&;i'ua,rcgolavé diognilinea
i cée ogni mefcolamento Jf Ja can altera- erettae non'rettaychea medefimi ﬁ%“hﬁ .
Rtone . ! put;iiw ccotermina. .|

Ma .DE.
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DEMOST R. =~
Perche /e regold non foffe di ognilinea che
- a.medefimi duc punti feco terminayfem
. plicenon farebbe, e femplice nonfi con-
[fernerebbe ,
Ma dimoftrato perla precedente 5°¢ , che
- ¢ femplice , e femplice [ canﬁma
Adzmqm ogns rettalineasperche ﬁmplzre
*2, ¢ femplice fi conferna,vegolacdogni
. vettae nonretta linea,che a medefimi
- dnépunti fecotermina.
" RISOLVZIONE.
QOgnirettalinea, €regola, d ogni retta &
non retta linea, chea medefimi duc
puntl {eco termina.,
E cio perche fcmplxcc,c, e fcmphce ficon
ferua.
Ecio perchecs altranon rettanon ﬁ me
fcola.
Ecio perche ¢ inalterabibile.

E cio, perche ad ogni altra retta¢ adat-:

. tabile. )
E cio;

LIBRO: QVAR|TO C 9

Ecio, pcrchc con tuttafe ﬁ*:fﬁ, econ le
atu {ueilfito mcdcﬁmo conferua.
E cio pelie'vgualitd delfitd fuo coférua
E cioperche munamal dallalera yatia.
E cio Pcrchc della mcdcﬁmd ﬁ)czxc\cffe-
re perfeucra LY
Eciopercl e lcpg—]?r;cta cﬂc*ﬁtlah ditut
: telerettefondle Tcdcﬁme

E cio, pcrche tuttelelrette,{ono dellame

- defima cf{énza i }_
E cio, perdh tuttclla parti fue }1anno la
¢ “medefinta deffinitioneconlatutta.
Ecio Pcrchc tuttelepartijfotto una defh
mz]oncd:on la tuttafi comprendono .
E cio,perchileparti fono alla tutta/e tra
- lorouniformi.. . (forme.
E cio, pcheefla: tutta afémﬁdcﬁna uni-
E cio; pcr#l-t tuttad ﬁmdarc '
E cio, perche le part1 e'tra loro,& ‘alla
. tutta’ ﬁ)n finilid i
Ecio, pcrch lcpartz {onotralor ﬁmﬂna
E cio,pche le parti fopo alla tutta fimili .

E cio,
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E cio, perchelatutta ¢ a feftefla fmllc,

E cio, perchele partifono linec rette.

Ecio pcrchc, ciafcina (partc ¢ fra fuoi
- propriducpanti, efragliftefsi della
tutta giace cgualmentc

Ecio pcrchc fraiduepiti dclla tutta, gxa

" ceegualmenté.

E cioperchelatutta fraifuoi Puntl gia-

- cecegualmente.

E cio perchelaretta hneafra fuoi- puntl
- giace eguialmente’.-

Ecio peheellafraiduepiti cbrculfsxma '

Ecio pcrchc {ol unofpaziofra duepunti
prende

E tutte quelte,cforfe altre apprcH-O, fonol
le Paﬁlom oqualitd, o proprleta, co-

sipropriedéllalinea retea scheniente
hanno dicommune; cog lc proprlcta
generalidella lincain, gcncrc dellequa
linell'antecedente librodié trattato,

ne con quelleche feguiranno della 11-‘

neacurua.

1L FINE.
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Dellerette. Lmee, 0o, toccan~

tifi, erlfpetto haucmxﬁ
LIBRO. Vi .,!

VS PETTO chiamo qml
L ‘tof che wna dinen. reiml ha
| uerﬁ dng, opindltrereite, ¢

2 ol mon:fitoceano.
Il detto f 1o ¢ ti[petta, édiquatiro forte...
1/ primo f,qzmnda dnebpinrettelinee ['u-
nalaltra feguonoinlughez zaperdivit
to. ¢ e chiamo confequents. Delle.qials,
X . gh
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gli antichi nontrattarono.
1 fecondo fito.c quando dueo pin rette li-
nee forno lunaall altra per larghez.z.a
“allato pofte. e quefte fonodi duc forte.
L’unaé quando elle fono equidifianti ; e

———  quefte gli antichi dimandarono paral-
— Aele,dicui nm:ma/fo‘mgioﬂamﬂo .

Laltra fié quando elle ,non fono equidi-
— [flants,di cui gli antichi quafi niente

differa; e noi inclinate le chiamiamo .
Literzo fito é quando due o pinrette linee,

= inniunode fopradetti fiti fonopofic.le

quali gli antichi, non appare che cono-
[eeffero. e noi chiamiamo difeparate .
-Ora prendiamo atrattare delle prime di-
mandate confeguents .
PROPOS.. 1.
Fra due o piu rettelinee confeguentifi,
— — [{paziogiace.
DEMOSTR.
Perche [ [paziiofraloro non giaceffe,elle
[itoccherebbono.
Ma

LIBRO'QVINTO .
Maperlo fuppoftoelle non ff toccano.
Adnngue fra dut o pin rette linee confe-

guentifi, perche non fi toccano, [pazio
gigee. ' L.
PROPOS. II.
Fra duc o pitrette lince confeguentifi
+ pchefazio giace,fra 1 prof:

i ﬁmil\)’ro leftremi, giace. "

. "DEMOSTR.

Perche f¢ lo fpazt0 ; fra i profsimiloro
efbremi non giace(fé, niuno [paz;to fralo -
rogiacerebbe. '

Madimofiratoper la precedente sié che

. [paziotralorogiace . _—
eAdunque fra due o pinrette linee confé-
. guentifs, perche| fpazio tra loro giace
Frai profsimi lord efiremi giace.
| PROPQS. TII.

Fradue o piu rette lince confeguentifi
= pcrchc@ﬁzio’i fra; profsinii

~ loroeftremigiace;fraprosfi-

miloropuntigiace. !
NK 2 DE-

e
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- DEMOSTR

Perche.f¢ fraiprofsintloropuntinon gia-
coffe,fra prosfimi eftrems non ghacerch
be,perche glt eftremi dellelinee fono
puitti.

Madimoftrato sie per laprecedente che
lo fpaziio fra i profsimieftremigiace .

Adunque fraduc opin rette lince confe-
guentifi perche [paz.io fraiprofsimi lo-
roeftremi giace.fra i profsimi loro puin-
t1grace . coaih .

PROPOS.. IIEL -

Fradue o piu rette linee confeguentifi

perche fpazio frai profsimi

loro punti giace, {ipotra per

effo, da un punto all’altro li-

ncafegnare.

DEMOSTR,

‘Perche [¢ lineaper lo [pazio fegnarnonfi
poteffesdall nno punto all altro,ne quini
pazio,ne punti giacerebbono .

Ma dimoftratoper la precedente si ¢, che

q“l”[ )

LIBRO QVINTO '
" quini,[pazio fra due puntigiace.
eAdunque fra dueopinrerte linee confe:
guentiff, pf'm‘l;é Jpazio frail p;’foﬁz'mz' lo
o punt i'giﬂm, Ji potraper lofpaz.io dal
lun punto all altrolinea fegnare .
.. . PROPOS. V.
Fraduco piu retf]inec:‘confcgucntiﬁ,
pcrch¢ Epuo p ’lr lofpazioai lor prof
fimi punti dall'on. all'altro linea fe-
gnar‘é,qucllahnca fara brcuifﬁr_na .
DEMOSTR:
Perche f¢ quella linea brenifsmanon foffe,
“pon_[arebbe per lo fpaziio frai profsimi
lorg piunti dallnno all altro fégnata:
maﬁgr altri [pazij paffando ai punti
terminerebbe. | o
Maper laprecedente dimofirato sié che
per lo [paz.io fraprofsimipuntipofto,
lipea fipno fegnare,. § e ¥
Admzqwﬁﬂ due o pitd rette linee confe-
guentifi, perche perlo fpaziofi puo a i
| proffimi lor pisti dallun pitto all altra
. R X linea
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linea fégnare , quella linea fara bre-
uifsima. ) -
PROPOS. VL
Fradue, o piu rette linee confeguentifi
perchefi puo frai profsimi
= loro punti per lo fpazio da
——— un punto all’altro prosfimo
linea breuifsimafegnare, ql-
lalineafararetta.
D EAM-OS8TR.
Perche fequellalineanon foffé retta, ella

ne brems(sima farebbe , ne per uno [pa- -

zfo fegnata.

Ma dimoftratoper le due precedentisié,
ch'ellaebrenifsimaé, €5 peruno fpa-
zt0 [ernata.

Adiguefradue, opinrette lince confegué

tift, perche fi puo fra i prosfimi lova prin

t1per lo (paz:10 daun pisto all altro-prof°
Jimo linea brewifsima fegnare , quella

linea fararetia.

PRO-

LTBRO QVINTO. * 2
PROPOS. VIL

Fradue o piurettelinee, perchela linea
pcr‘lofpgzio daunpitoallaltro prof
fimo fegnata € retta, ellad della mede
{ima fpezie con le prime rette.

D EMOQOSTR.

Perche (¢ della ms{@mﬂ fpezic conlepri
me verte ellanon, fofé; ellaretta non fa
rebbe :

Maperlaprecedente dimoftrato fi é.chel
larettaé. :

Adiiguefiadie o pinrette linee cofeguets

Sipehelalineadaun piito all altroprof
- fimaperlo [patio fégnata,e retta,ella ¢
della medefima fpezise cileprime rette.
PROPOS, VIIL
Fradugo piu rette lince confeguentifi
- perche Iz’linca da un punto
__‘._L__» gll’altrq pr%sﬁmo,pcr Io fi)a~
- ziofegnata,gretta,c dellame
dcﬁﬁ‘ng {;;921@ con l¢primerette, elor
congiunta, ella ¢csloro tutto una di-
uenutas DE-
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DEMOS TR, I
Perche (¢ ella con loro,non Joffe tuttonna
dinenuta, ne conginnta lor farebbe ,ne
della fpezic medefima,con lovoe retta.
Maper le precedenti dimoftrato sie,chel
la ¢ della medefima_[peziiecon loro, ¢
lor conginnta, evetta.. g
Adunque fraduco pinrette linee confe-
guentifi. perche la vetta per lo [pazito

dallun puntoall altroprofsimo fegnata ’

¢ lor conginnta,eretia,e della [pez.ie

medefima conle primerette, ella é con

lovotuttonna dinennta .
CO RELLARIO.
Epsr‘céfegucnza tuttele pro‘priéré che
dellarettalineafifono nell’antecedé-
telibro dimoftrate, le conueniranno.

"RISOLVZIONE

. Lalinea,che con due,o piu rettelinee ¢S .
{fzguétifi tuttouno-¢ diuenuta, d'una *

medefimafpeziceracon lora.
_Ecio.

 LIBROYSESTO. #
Eciopercheellaeraretta. :
E cioperche'ellaerabreuifsima.
E cio,E)er;hq per lo Ipazio dall'vno alf’al-
tro profsimo punto crafegnata. | *
E cio perche datf'un punto allalero prof’
~ fimofipoteafegnare. Y
E cio perehefpazipfraquei ptitigiadea.
E cio Rchhc {pa “Y'_évfrai profsimi lero
eftremifigiacea. .
E ’Ci’é‘P :pghgffi)az§0‘fpa-leiihéei cf)ﬁ‘iglici;

tifigiacea.’ 2. 7 iy
E cio perche lelinee confeguentifinondi
toccauano. - . g2 d g ek

IL ¥FINE.

L. NVOVA
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PATRICI.
e N
Delle rette Linee parallele.
LIBRO VL |
= LI antich: aﬁfﬂniréﬂo linee
parallele effere quelle , che
nella medefima fuperficie da
oSt ambiilats prodotte in infini-
t0,da niunaparte mai non concorroug.
Ma queftadiffinizione perche dimoftrare
i puo, per principio chiaronon la accet-
. tiamo, e pero diciamo . _
+ Linee parallele fino quelle che per lar-

__ gherzalunaallato all altrapofie,
. c©on

LIBROYSESTO: ! ' 8
“con tuttelepartiloro tra [ oppofte fino
equidiftanti . .
Equidiflanti intendo, quandolunaparte
allaltrapppofia,ne pis sappreffa,ne pin
s'allontana, che laltre parti tra loroop
pofe. R
Maperche linee paxallele poffono effere,
¢ rette e curnes parliamo ora delle
rette. PROPOS. 1.
Duco piurettelinge, l'unaal lato all’al-
traper larghezzapofte, fe cG
— Ie lor parti oppofte fono e
—_— quidiftdti,clle fono parallele.
. D EMOJS TR
Perche\fe parallete ellend fofferole lor par
ti oppofie, non fakeééona equidiftants.
Maperlo fuppofto con lelor parts oppofte
- fonpeqiadiftanti. ‘ ’
Adunque due opinrette lineeluna al late
all altraper larghezz.apofte, pevcheco
le lor parti oppofle fono equidiftants,
elle fanoparallele . :

N P PRO
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PROPOS. IL
CONVERSA. )
Duco piurette linee l’uﬁn_a} al latolall’al-
traper larghezza poite, fefono
T parallele, ﬁanp‘o lelor particp
poﬂélcgyui(}i{t:mn,,
‘PROFOCS. LI
Due opin retee linee, percllghanno le
o lor parti oppoﬁc cquidiﬂanii
tuttal'upg linea,a tutta Lalerali
nea fara equidiftate e parallela.
DEMOSTR.
Perche f¢ tuttaluna, atutta Laltra non
" foffe equidiftante , eparallela nov ha-
urébbono [z lor parti oppofie cquidiftan- -
2. o .
Ma Himoﬂmt‘o per le precedents 5ié,che
banno le lor parti oppofte equidiftanti.”
eddunque due o pinrette linee,perche han
nole lor parti oppofie equidiffanti tut-
talunaa tuttalaltra faranno equids
fantieparallelé. i 3

PRO-"

"LIBRO SE'STO. 8
PROPOS. IIII,
CONVERSA., -
Duco piurette linee, fe tuttal'una, atut -
talaitra¢, equidiftite e paralle -
la,anchelelor partﬂ’ oppoﬁc, {a-
ranno equidiftanti|ec parallele.
PROPOS. .
Due o piu rcttc&l;\incc paralTlelc, pcrghc
. tuttalunaatuttal’altra,ele
~ lorparti oppoﬁé foro paral-
——— lele,feper lungole per diritto
“fiallungherdno,anchelepar-
tiallungatefarano paralﬁlc.
DEMOJSTR.: ;
Perche [¢le parti allungate per lungo e
per divitto, ni fofferoparallele,le parti
delle parallele , non [farebbono paralie
le.ne per dirittoallungate,
Maperlo [fuppoftoper diritto ﬁmaal[mz—'
< s b2 o4 \
gate, e dimoftratoper laprecedente fi.és
chedleparti delle parallele fono parallele
eddunqie duco pin yette lince parallele
‘, / e . perche

E———

¥
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perche tutta luna 4 tuita Paltra, e le

Lor parti oppofte fono [mral/c’/e,fe- per lun '

goeper diritto § allungheranno, anche
le parti allungate [aranno parallele .
" prOPOS VI
Dueo piu rette linee parallclc , perche
per lungo eper dirittoallungatehan-
noleparti allungate parallele, fe elle
in infinito s’allunghcrino,ﬁlr‘anno fi-
milmente parallclc .
DEMOSTR.
DPerche [¢ininfinitoper diretto allungate

non foffero parallele , leparti allungate .

nom farebbono parallele .
Madimofiratoper la precedente si é che

le parti allungate per diritto fono pa- .

rallele.

Adunque dueo pinrette linee parallele,
perche allungateper diritto, leparti al-
lungate fono pdm//e/e /¢ anche ininfi-
nito s allunghéranno per diritto, faran-

10 fimilmenteparallele. : .
Smimestep CORE-"

LIBRO SESTO. 8
- CORELARIO.

“Quello fteflo che dell'allungamento da

una bandafatto, {1 é dimoftrato, i di-
moftreraancofel’allungamento fi fa-
radall’altrabanda.

tPROPOS. VII.

Ducopiy rettcle@c parallele perchein
infinito da amnbii lati allungare per
diritto, fono;g'arallcle, nonraile par-
tiloro's'appreflano fra loro

D EMOSTR.

Perche [6! le parti ralorosappreffaffono,
tutte effe lince, nelepartiloro farcbbono
parallele,ne equidiftanti. |

Ma dimoffratoperle precedenti ;2“ e, thee

" tutte &ﬂ%,e le partiloro, fono parallele
€5°equidiftants .. N
eddunque dne o pintrette linee parallele
perche ininfinitoda ambi ilati allunga
teper diritto fono parallele,non mai le
partiloro; s appréffano fra loro.

PRO-
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PROPOS. VII L
Due,o piurettelinec parallele, perche e’
parti loro,non mai s’appreffanq fralo
ro,ndmai cécorreranno o ficongiun-
geranno. :
DEMOST R B
Perche f¢ mas concorvelJerooft ci)’gitmgcf/l
. fero,le parti loro fi appreffarienotra lo-
70,0 ff [arieno appreffate . ,
Mea dimoftrato perla precedente fié che
le parti loro, non mat sappreffano.
eddunque due o pin velte linee parallile
" perchele partiloro, non mdi. s appreffa
70, nonmal cam‘orrerinq,-\i_ze-,ﬁ' €mgm‘n
goranno. N
Cofi quelio che gli anticks delle parallele
per diffiniziione, come principio fuppo-
- fero , per molti megzt fi.¢ dagaoi - damos
_/Zr‘ﬂfol ; ) wantadnsl
Enelreflole lince vette parallele bannotut
“tele proprieta che inifpexie alla linea,
retta,e ingenere alla linea connengono.
R1SO.

LIBRO.SESTO. ' 4
RISOLVZIONE. |-
Lelinecrette parallele, non mai fi con-
giungono. .- T
E cioperchele partiloro rion’ mai sap-
- preffano. : .
Eciopercheleparti allungite fono pa-
rallele. : .
Ecio perchcs’all§‘i—igano per diritto.:
E cio perchelc parti delle prime fono pa
callele’s o oo £y
E cioperchistatta l'una, atuttal'altrafo
no pafallde. R |
E cio perchelcpartidell’una oppofteal-
' lepartidellaltra, {ono parall‘eic ;
E cio perche dette parti fono' trd loro
equidiftanti. R
E ciobper_chc lincé'para'llclc -f‘on’o‘qucllq,
« chelelor parti ofpoﬁc hanno Pa‘raF
lele . L LF e SR

IL FINE.
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Dellerette Lince inclinate.
LIBRO VII
=/ NEE inclinate io chia:
 moquellecheper Lar
——— ghezza lunaalla.
I \to all altra poftes ,'
non fono,conle lor parti oppofie ;
——— equidiftantine parallele
E fonodiduneforti. - _
L'una quando elle con gl eftremi loro, pin
~__ daunaparteche dallaltra s an-
— wicinapo.

L'al-

LIBROSETTIMO. In
Laltra [; ¢ quandolunad cffe conunfito
¢ftrémo allalira fra gli eftrems
i annicina. | _
Ragioniamo_adunque primicramente 7

generedelle rette linee inclinate, a’e/;:'
quali gliantichi, ninna contemplaziio-
ne fecero. Y

PROPOS. I
Duc o piu rette lince inclinate, perche
. ~ néfono parallele; 'una tutta
- all’altra tutta non faranno
(50 equidiftanti .
\DEMOS TR,
Perche f¢ fofferotuttalunaatuttalaltra
- equidiftanti, farieno parallele. - |
Ma pe?‘;\/o fuppoftoinon fono parallele .
Adiique dueopin rettelinee inclinate, pei-_
che non fonoparallele, Lunktatta all' al
" tra’ tytta non.[ono equidifantiz,
[PROPOS. 1L
¢ CONVERSA.
Due o pit rettclinee quando tuttaa tut-
N ORI M o2 tanon
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tané ¢ equidiftate,elle fono inclinate.
PROPOS. ~1IIL

" Ducopiu rette linee inclinate,; perche

tuttaa tattanon fono equidi

. ftatincanchelelor parti op-
—— . pofte, non haueranno equidi
ftanti.
D EMO S TR.
Perche [¢le lor part i oppofte foffero equidi-
. flanti 5 anche-tutta a tutta farebbono
v eqmidiftanti. . o
Ma dimoftrato s'¢ per la precedente che
tutta atuttanon fono equidiffanti.
eddungne dueo pin rette linee inclinate
perche nd fono,tutta atuita equidifiats,
ne anche le parti hanerano equidftati.
PROPOS. IIIL
CONVERSA.

Duco piu rette linee inclinate, perche
non hanno le parti equidifta-
ti neanche tuttaa tuttafono
b equidiftanti.

PRO-

LIFRO. SETTIMO.. o
.\ PROPOS. V.. )
Due o pil rette linee inclinate, perche:
nonhanno le lor parti equidiftanti),
~I'vnapante pit ¢ l'altrameno haueran
Tdiftanti. |
. DEMOS TR.
Pgrchéﬁl’nm pange pin, el altra meno
non hawefféro diﬁ:’\':t; elle farebbonotut
te equidiftanti : ;
Ma dzmoﬁmmperj,[d precedente fi ¢schel-
e non fono equidiftants. h
Adunque due, opin rette linee inclinate,
perche non bhannole parti equidiftanti
hanerannouna parte pin , el altra me-
nodiffamti. - ' .
. [PROPOS. VI
Due o vvpiu rette linee inclinate, perche
 hanno l'vnaparte piu, c]'al-
= tramen diftanti, {1 oue piu
T~ diftano fiallungheranno per
diritto sEpre piu,e piu le par-
i allungatefaran diftanti.
: - DE-
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DEMO S TR,

Perche [ [empre pin le partt allungate
~mon [i face[fero diftanti non Jarebbono
le linee da quel lato pin diffanti.~ |
Madimofiratoper la precedentesié, che

daunlato, fono pin diffanti. »
cAdunque due 0 pin rette linee inclinate
pereh"kémno Lunapartepittse Laltramé
diftanti [elaonepin diftano per diritto
- Sallangheranno,[ampre pitise pinsle par
ti allungate fi Jfarandiftanti.
) PROPOS VIL
Ducopiu rettelinceinclinate, perchela
oue piu diftano, fe per dirit-
e tO§ allungheranno, fempre
T piu,cpiu,le parti allungate di
) ftano,cllenon mai concorre
ranno. .

DEMOSTR.

24

Perche fé concorreffero , non fempre pin

diffanti [ favien fatte,ma apprefiate
[ifarseno . i

Ma

L1BRO SETTIMO. w95
Mz djmoftratosiéper la precedentechel
le femprepimse pis diftano. .. . -

Adigrie,dne opin rettelinee inclinate.per
chaliaowy pindiftano feper dirittas al-
lungano | [ezpre pit,e pin,le parti al-
lungate diftano ,-clle non mai concor-

7070’ LB :

PROP C{:; VIIL
Dueo piurettelinee inclinate, percheld
oucpit diftano allungate per

e diritto; non mai concorro-
S . - WO ,non mai da quel lato fi

™~ toccheranno, o congiunge-
|| _ranno.
, " DEMOS TR.

Perche fe da quel lato [i toccafSero, o fi con
ginnge(fzro, anche fariano concorfé .
Ma dimoftrato per lgprecedentefie, che

da quel lato nonmai concorrono. '
Adsique dué o pin ré"fje lineeinclinate per
che la one piss diffano allungate per dis
“Fitt0 g0 mai coricorrono, non mai da
' NN quel
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‘quel lato fi. toccheranno o congiunge-
ranno . o 4
Coff viene dimoftrato , che 1/ non mai con-
corvere;non € praprieté*del/e - fole paral-
lele ,ma ¢ anco inunlatocommunc con
leinclinate Il che no aunertirono gli an
tichi .

96

PROPOS. 1X.

Duc,o0 piurette linee inch'nate,pcrchc al
lungate per diritto dal lato

) - ouepiu diftano,nd mai ficon
— ' gilingono , NCCONCOTTON0,¢

T fémprc pitdiftano {e dallato

oue meno. diftario per dirit-

to sallungheranno, fempre -

meno diftaranno.
DEMOSTR. .
Perche fe fempre meno non difiafféroo nel
lamedefima diffanz.aprima fireftereh
bono,e coff [arieno parallele,o pid diftan

- tifi farieno,e coff le fie cotravie fi Jaric-
i no !

LIBRO SETTIMO. 4
“ poicid émelle [empre piv d%ﬁ'dm;' [fnu-
terieno . L, _
Maperlo fuppofto da quel lato meno’ di- '
Jftano'. :
eAzlunqm'dm opinrette linee inclinate:
perche allungate per divitto dallatoone
piu diftano, _/é?;zﬂe pis diftano fedal
contrariolato %ﬂe meno d{/z'zma per-di-
ritto § allungheranno, fempre meno di-
ftaranno. " Coed

PROPOS. X.

Due; o piu rettg linee inclinate, pc:ché

dallato oue meno diftano, allungate,
. fempre meno-diftano; femprepiu sap
copieffano v
" DEMOS TR.

Perche fe fempre pin non fi appreffaffo-
noyne anche meno diftarieno. “
Ma ‘dimojfm/o p@ﬁ laprecedente Ji e che
 elle allungate [empre meno diftano.
Adunque dune opinretie linee inclinate per
che dallato oue meno diftano allungate
! N N /E -
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fempre meno diftano [empre pitss'ap-
preffano. o :

Y pPROP OS. XI

Dueo piu rette linee inclinate,, perche
dallaparte ouc meno diftano
allungate per diritto meno

~—___ diftano, ¢ piu sappreflano,
piu anche allungandoﬁ,con-
‘correranno finalmente. :

DEMOSTR.

Perche ¢ pinanche allungandofi;non con-
correffero finalmente ,non  fempre pitss|
apprefferebbono . :

Maperlaprecedente dimofirato fi ¢, che

allungandofi fempre piw s appreffano .
Adunqgue due o piu rette lineeinclinate
perche dalla parteone meno diftano al-
lungandof , fempre pin s apprefian fi-
nalmente concorreranno.
PROPOS. XI1I
Due o piu rette linee inclinate, perche
dallato oue aﬂungandoﬁ piu sapprel
\ {ano

LISRO SETTIMO. o
" fano finalmenté concorrono,quitiian|
cheficongiungono .« ¢
. DEMOSTR.
Perche [¢ quini one concorrono,non [ con-
gingneffero, ne anche concorrerebbono .
Madimofiratoper la pr&cdemeﬁ ¢sche
elle concorrongifs almente.
Adungue, due o pi rette linee inclinate
perche dal lato, oe allungandofi pin s,
- appreffano, finalmente COTCOrrono;qui-
wi anche fi conginngono . | :
RISOLVZIC N E
Duclo piu rettelinee inclinaté,allungate
dal lato-oue meno diftano, {i congiun-
erannno .
E c1o perche allut(ilgidoyﬁ concorronio .-
E cio perche allulj’gandoﬁ >pinth appref-
feno - : ) 'f
E cio,perche allungandofi fempre meno
diftanb. ., 7’ : :
E cio percheda thl lato meno diftano
Due,o piu rette linee inclinate,allungan-
o - N 2 do

Non
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do dal lato,ouc pia diftano non mai i
_ congmngono ; 1

E cio perche noni mii concorrono.

Ecio perchcle parti allun%tndoﬁ fem-
pre piuepiu {1 fan diftant

E cio perche hannol'una partc piuclal-
tramen diftanti .

E cio Pcrchc non hanno 161 T parti equx
diftanti. ‘

E cio, perche tuttaatuttano 6{ono cqul-
diftanti.

E c10 pcrchc fono mclmatc

1L FIN%
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Dcllc rette Lmee dlfeparate
L1BR O VIII i

INEE-rétted, ifeparate fa
. chiamo quelle ,che alcun ri-
[pestol hanno tra loro,ma non
< fond ne inglinate ne paralle-
- té;ne confeguentifi.
Etdi qmﬁe non appare che g/t antichi ﬁ-
Cwellaffero. . i) ,
PROPD Si T vue -
Dueo piuTette lmcﬁ dlfcparatc riof; fo
nolunaall’ altra,?c per lungo al dirit-
0

\
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— _ tone per largo alato pofte.
~ DEMOSTR..
Perche [z perlargo allatooper lungoal ds
. ritto fofferopofte, o inchinate,0 parallele
" oconfeguentifi farebbono . ‘
 Maper lo fuppofto , ninna delle dette  [ono.
oAdunque duco pin rette linee difepara-
te, perche ne inclinate,ne parallelene co
[equentifi fono, non fono luna all alira,
neper lungo al diritto,neper largo al la-
“ropofle . i R
"PROPOS. IL
Due o piu rettelinee,difeparate, perche
nonfono neper lungo al diritto , ne
per largo allato I'una 4ll altra
. pofte, faranno in tutto l'una
- all’altra in difparte.
DEMOSTR, .
Perche f¢ luna all altra non fiffedel tut-
_toindifparte, elle farebbono,o per lungo
al divitto, o per largo allato una all al
trapofte.
Ma

LIBRO OTTAVO. 103
Ma dimoftrato per la precedente ﬁé che
ltuna all altra nor fono ne per lungo 4l
dititto, ne per /.;z?r'go allatopoffe, ‘
eAdunqueydne opinrette linee difeparate,
perche non fono ne per lungo al dirittq
neper largo lvnaall altrapofie,elle fa
ranno in tutto t;gzqa allaltrain difpar-
te. 3 . :
PROPOS. -IIl.
Duc opit rette linee difeparate fe dai
——— piuuicini puntiloro eftremi
— ' fiallagherdnoper diritto, o *

~_,___ parallelediuengono o incli~
.+ mate. o
~ . DEMOSTR.,

Perche [ o parallele, pinclinare non dine- -
 niffero,elle non fi allungherebbono. .
Maper lofuppofioselle s allungano.
eAddunque due o pin vette lince difepara-
teperche da i pim wicini lovo punti_eftre-
m1 5 allungang per diritto, o parallele ;0
inclinate dinengons . i .
PRO-
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PROPOS. IIIL A
- Due, o piurette linee difeparate ,
perche da ipiu uicini loro pun-
tiallungate per diritto, o paral
— lele diuengono,o inclinate, fc pa
. rallele faranno, tutte le proprie
tagia dimoftrate delle paralle-
lelorocohuerranno- ¢
"DEMO ST R,

. Perche [e tutte dette proprieta loro non ci-
" eniffero, parallele non farebbono diwe-

" nnte. ;
Maper loffippoffosélle fonoparallele dine

nute .

deqﬂé du-e'ofiu' vettelinee difeparate

perche allungate per diritso, parallele
pofforo dim}zz're,mh‘e le proprietagiadi
moftrate delle parailele’, Yoro conner-
ranno. - ‘
PROPOS. V.
Duc opiurette lincedefeparate perche
al

"LIBROOTTAVO. b
' dailpiu vicini piiti lorq eftre
‘mijalligate per diritto,incli-
. natepoffono diuenire, tutte
" le propricta gia dimoftrate
delle linee inclinate,loro con -
\ uerranno. :
. DEMOSTR.
Perche (¢ turtedagte propriesa loro nom co.
uensffenoinclinate /fan [arebbono dine-
nute. %
Daperlo fippofto ,elle inclinate fono di-
uenute .. ' " f
Adunque due o piis reste linee dzfeﬁimta
perchedaipin fuibi}m’- loropunts z‘%}*qmi
4/{ung¢te per diritto,inclinate pofiono
dinenireputiéle proprieta delle inclina
tekz}% dimofirate), /gm conterranno.

| PROEOS. VI. |
Dueopiu retite linee difeparate, Acfchc
| " inclingtelinee poffono diue-
—<___hire,clor conuengono tutte
"V Tlepropricta, dirnoﬁrafc del-
’ 0O lgin-
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- lcmclmarc potranno anco, dal lato

- oliemeno fon diftanti; lallungandoﬁ
- CONCOLTere;e conaxungcrﬁ

D EMOSTR.
Perche f¢ concorrére, e conginngerfi non f

- pote[feito, ne anche lp proprieta delle in-

clinate bor conmerrebbono .
Ma a'tmoﬂmto perla precedenté Jié,che
-, leproprietd a delle inclinate lor connen-
gono.
Adpnque due opii vetse linee d f eparate
perche le propricta delle incliate lor c6
- tengono, potrampo dal lato oue:meno di
ji‘mzo COnCorrere, ¢ congmrzgmrf

IL FINE.
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Se: da un punto nello ﬁ)azw PO&G/* due'

Jerd
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altri puntinellofpazio pofti,
duelineerette fi Egncrann,o,‘

.. oper diritto,o per non dirit-
. ‘tofifegneranno: ,
D-EMOSTR.

Perche [¢, ne per diritto, ne per non dirit-
to i fegnaffero, in niun modo [i fegne-
rebbono,nulla effendcin mez.zo fralaf
Jermatina, e negating .

Maperlo fuppofto, elle da unpuntoa due

" altripunts, fi fegnano . ’

Adunque [¢ daun puntoadue altri punti
ducrette linee [i fegneranno ;o0 per d-

_ zitto,oper non diritto fi fesneranno .

Madi quellecheper divittofi (eonano,gia

. [iénegli antecedepti libri vagionato e

non fa meflieridi pindirne.
PROPOS. 1II
Seda un punto due rette linee, per non
. & dirittofifegneranno, frail pun-
 toelelineefpazio, ¢ comprefo.
-~ , )
D E-

D EMOST R . |
Perche [é fpazitotra loro zim‘ﬁ_[’é;cm’?pr?
- f6:per divitto [arien fegnate s . .
Maper Ioﬁﬁppqﬂg per iondivitto fond ﬁ;-
Sfegnatc. | i
Adunque.[e.dann punto,ducerette linee
per nondiritto (i [egneranno, frail pun
toele linee , fpazio fara compref6.
PRODOS, AIL... |
Daun punto, perchefi puo due rette li-
___—— neefegriare,cllelunaallaltra in
T clinantifipotranfegnare.’ |
DEMOSTR. i
Perche feluna all altrainclinatiynon fi %o~

JETBRONONO! " 7o
i

.. teffero [egnare, ne:anché [i potrebbono
 daunpunto; ddue altri puntiducrette
linee fegnare. " . oo fy a1 E
Ma dimofirato per laprecedente fi e, che
_- dawnpuntoadie altni punii i poffono.
 duerettelinee fegnare. C
Adungue daun pnnto, perche. 8 puo dzi‘e‘
vette finee fegnate , elleLuna 411’#‘:44.
LA
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| inclinanti-fi potran fegnare.
© PROPOS. IIIL 4
Daunpunto, p:ﬁchc due rette linee I'u-
naall'altra-inclinantifi poffono
fegnare, émco I'una dall’altrari-
" fuggentili potran fagnare .

: DEMOST T '

DPercheferifugenti no poteffono f gnarfi,ne

anche inclinantifi patreé/zono Sfegnare.

Pero che pofto L un contrario,per necefsita
anche Laltroéda porfi : .
Ma dtmo/z’Mto per la precedents sié, che
inclinanti fipoffono fegnare .
Adungue daunpunto, perche duerette li~
neeluna all’ m’!m inclinanti, f{ pq[pno
[eznare,anco L una dall'altra mfug g énts
Jipotran ﬁrf;mre
PROPOS. V. 3
Da un punto, pcrchc due rette linee ein-
clinati,e rlfuagcnn i poffono fe
gnare, anche non-inclinanti, ne
—___~rifuggentifipotran fegnare:
‘D E-

»LIBR"O NONO Aty

E M O8 TR -
-Peithe, /ém malmzmt ne r{ﬁ;&‘gemz non
VA i poteffero [6 egnare;ne ancolerifuggen-
th,¢5 leinclinanti no f potrien fe egnare.
Ma dimofirato per le\precedentssie che e
leinclinantisele rgfqumt: /i pqﬁno _/é.
gnare., i
Adunque daun pé;z;o sperche die retté lj-
nee e inclinanti erifaggents fipoffono %
gnare , [f potrannoanche fegnarele rio
mc/mﬂmz ele nonrifuggenti .
PROPOS. VI
Da un punto percheduerette linee,ne in

2l |clinanti, ne nfuggcntxﬁpoﬁ
* // {onoitirare, elle faranno: ap‘r

.- lpuntd nel ‘mezzo trala fug.

ga,ela mchnazxonc,

D E MOSTR.
Perche (¢ appunto nel mezz.0tra la gt
* elainclinazionnoh f ]Ero,amc/maﬂtp
- fanebbono. -

Ma dimaftrato perla prece&lmta: e;ﬁrlye '
| 6e ing-
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neinclinanti, ne rifuggenti fono .

e Adunque daun punto,perche ducrette Ui
nee, ne inclinanti ne rifisggents, fi poffo-
no tivare, elle faranno appunto nel mez,
zotrala fugga ela inclinazione.

PROPOS. VIL

Daun Pﬁtb,perchc due rette linee ﬁpoﬁ

2 {ono tirare; che éppulnto nlcl
. mezzo tralafugga,elaincli-

\\\\ // nazione ﬁicno,gﬁllc quel fito

mai noh mutano:. 5
DEMOSTR.

Perche s'ellequel fito mutaffero ; non pity
tralafuoga ela inclinazione flavieno
nel mezz.0 appunto . . i . ;

Madimoftratoper la precedente si¢ che
elle trala fugga, e lainclinazione flan-
nelmez.Zo appunto. L7 '

Adimgue dann puito, perchedie rétte li-

" necfipoffond tirare;che appiito nel mez
zotralafugga, elainclinazsone flieno,
cllequel fitomaihonmutanc. " ..

: ’ " E que-

~ LIBRO-NONO. mup's
E quefte nos chiantiamo, con nonie antico,
perpendicolati , econ nofiroluna all altra .
a plombo . e
PROPOS. VIII
Daun punto , perche due rette linee ft:
1.6 poflono tirare , che fito dal
/  mezzp-appuntomai nonmu
g.\“x/// : tino/‘l‘c i}:llzjlinanti,clcriﬁlg_
- gentipiu,e piu dal mezzo fi
sotranno: difcoftare .
| DEMOSTR, :
Perche s elle pin.e men-dal mezzo non fi
poreffero feoftare , fito non” mai mute-
| rieno. v S A Bhy
Ma dimofiratoperlaprécedente sieche il
non mutar ﬁto,)é delle perpendicolari b
«Adunqueda unpunto,perche duerette .
\ nee, fi poffono tirare; che fito dal ,mejzﬁ
© Z0 appuntp , mai non. mutano, le incli-
. manti, e le rifuggenti pin e, pin dal mez,
© zoff porranno difeoftare.

P PRO-
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. PROPOS:. IX.
Daun punto,perche ducrette linee incli
natefi poffono tirare chepiu
- epiudal mezzo difcoftando-
ﬁ,piu,e’-piu s’inelinino, tanto
finalmvenite dal ‘mezzo {i po-
trannodifcoftare,e inclinare
cheuéganol'una all’altra ad
- addattarfi.
. D EAMO S TR. ,
Perche fe addattare non fipoteffero, ﬂoiyo
trebbono dalmezzopin e pin feoflarfi,e
tnclinarfi. - SR
Madimoftrato per laprecedente i€, che
elle pin,e pins dal mez.zopofiono feoffar-
fis e inclinarfi . : :
Adunque daunpunto, perche due retre li.
neeinclinants fipoffono tirare, che pine

pinsdal mez.z0 difcoftandofi,piu,e pinfi

inclinino, tanto finalmente dalmez.2,0
[ipotranno difcoftare.e inclinare,che ué
gano luna allaltraad addattarfi.

P RO-

LIBRO NONO. 44
PROPROS. - X. g
Daun punto, perche fipofloro duerette
~ linee tirate, che piu;epiu incli-
—— nandofi uengano ad addattarf;,
unalinea diuerranno, ¢ non'piu
inclinarefi potranno .
: DEMOS TR. .
Perche. [e piu-ihcf)reﬁ porefSera, e non
JSoffero una linéx dinenute addattare
non fi farienporute. )
Ma dimoftratoper la precedente ¢ ,che
" alla fineelle s addattans . e
Adunque daunpunto, perche due rerte li- .
nee i poffono tirare,che pin,epin inclin
dofi nengano ad addattarfi  una linca
Jananno dinenute,e non pininclinare f§
potranno. b PAD !
PROPOS. XL
Daun punto, perche due rettelinee {i
p’oﬂ'ono> tirare, piu € men
dal mezzorifuggenti, po-
tranng tanto d#l mezzo ri
P 2 fuggi-
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fuggire,che uégano,a porfilunaall’al
tra per. dirittg. G
DEMO STR;,
Perche [é nonpotefferoluna,allaltra por.
. fiperdsritto;non potrebbono pin,e men
dal mezz0 difcoftarfi erifuggire .
Ma dimofirato per la ottana sié, chel-
lepoffono pin e meno dal mezz.o difco-
. farfierifuggire..
e ddunque da unpunto, perche duc rette s
" nee fipoffono tirare,pin,e meno dal mez;
Z0 rifuggents., potranno-tanto dal mez~
. zorifuggire,che nenganoa porfifuna
albaltraper dirstto.
PROPOS. XII.

- Daun punto, perche fipoffono duerette
linee tirare,tanto dal mezzo
rifuggenti,che uéganoa por-

—— filunaall’altraper diritto,el
lefarano unalinea confegué-
tefidiuenuta,

D E-

 LIBRO.NONO. . nr
D EMOJSTR. ’

Perche [¢ elle nop foffero unalined confe-
Jequentefidinenura, ne anche fi farebbo

- nolund  allaltra pofteper diritto.
Madimoftrato per laprecedente siéychel
le i fonoluna,all altrapofte per diritto.
eddunque da wiipunto perche fi poffono.
duerettelinedpirare ,tantodal mez.zo
_ riﬁfgg;ﬁli che'uengano tuna all altra.
aporfiper diritto, elle farannouna li-
* nea confeguentifi dinennuta - ‘

RISOLVTIONE.

‘Daunpuntoduerette lineetirate poffo--

no una confeguentefi divenire.

Ecio perche poffono 'una, allaltra port
ﬁpcrdiritto ‘i |

E cio pchepiu, ¢ piu poffono rifuggirfi.

E ducrettelineedaun punto tirate l'una
all’altrainclinanti, poffono unalinea
divenire. -

E cio pcr@hcpoffbno addattarfi.

E cio perche poffono piu, cpit inclinar-

o R fidal
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fidal mezza difcoftandofi.
Ecioperchetrale rifuggenti, eleincli-
-nanti, il mezzo, non mai mueafito .
Ecioperchefipuo duerettelinee tirare
tralafugga e lainclinazione appunto
nel mezzo.
E ciopercheanche,non rifuggenti,e non
inclinanti fi poflono fegnare.
Ecioperchel'una dall’altra rifuggenti fj
.POHOnO ﬁgnarc. R
E cio perchel'una dall’altra rifuggenti
poffonofcgnarc. ; . £
E cioperche ancheinclinanti i poflono
fcgnarc , ' e
E cioperche frail punto ¢ le due linee
fpazio ¢ comprefo.
E cio perche da un pironello fpazio po-
fto, adue altripunn’ perné diritto po-
fi,fi poffono due rettelinee fegnare,

IL FINE.
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Dell'angolo Rettilineo.
LIBRO X.
& £ RCHE del toccamento
| inunpuntodi due retze linee,
t edella im/f'mt‘iom emezz.a
/ | nita, e figgaloro fié nel pre-
cedentt libro ra iofﬁta, Jegue orache
delle fbeffe linee i r‘agfoni, in quanto ¢l-
le nel toccamento lor fudetto, formano
Langolo. Il quale el ’brdiﬂe de foggetti
Geometrics habbiamopofoil terzo.e del

quale gli antichi molte cofé fuppoffero,

€ nith=
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eninnacome dangolo dimoftrarono. ¢.
coft il difinirono .

L angolo pianoé la inclinazione alterna

di duelinee, che in piano fi tocca-
> o, enongiaccionoper diritto .

Manoi daltramanierail diffiniamo .

‘\ Aﬂgolb elo fpazio, Jfradue linee
= al toccamento lor comprefo.
edngolorettilineo, é o [pazio Jradueret-
" te linee al toccamento lor comprefo.

© PROPOS. I

Se daun punto a duealtri punti,non per

. diritto nello fpazio fegnati

due rette linee fi tireranno

frai punti, € le linee {pazio

T faracomprefo..
DEMOSTR. .
Perche fe [pazio,trai puntisele lince nan
- foffe comprefo, per diritto, e ipunticle s
“mee [arien [egnate . v
Maper lo-fuppofto, per non divitto; e i pn
tiyelelinee fono fegnate. P
o cAdun-

LIBRO 'DECIMO i
Adurque (¢ datinpunto, a dut altri pun- ‘
*ti) norperdirittopello fpazio [egnati

-duerettelinee fitireranno , fra i puntie
delinee [pazio \fara comprefo: | 1.

E gquello fpaz.io altoccamento del piinto ¢
delle dué linee, angoloé chiamato.

"~ PROFOS. - I1.

Daun punto perche fi puo due rette Ji-

' neé tirageychelpario, ¢ angolo

compreéndatio, f/‘gj ‘elle fardanol’u-
’ na all'altra perpendicolari, quel
I'angolo fara mezzano fra glian
goli diinclinazione, ¢ di fugga
- delle linee. = . 13
D EMOST R.

Perche f¢ qmll'qngolo non foffe mez.z.ano,
le linee non farebbono-L'una allaltra
perpendicolari . - : LY

Maperlo fuppoflo elle fono p?rpéhdz't"@/a—

i, 0apiombo . | 4 ‘ : -

Adnnque da unpunto perche fipuo ducyes
telinectirate, che f(itz,io» et angolo cﬂ‘m-

pren~

3
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prendano, [¢ elle faranpo perpendicola

ri quell angolo  [aramezz.ano fraglian:

golidiinclinazjone, ¢ fisgga delle linee.

E quefto angolo fu da glrantichi pominato

. retto. Y iy 1

PR QPOS. IIL

Da un punto perche {1 puo
duerettelines tirare perpen-
dicolariche céprédano ango

- lo.mezzano,eretto, cgli(_fém-

prefara retto. | '

DEMOSTR.

. Perche segli ferpre retto non foffe, ne an-
che mezzoano [arebbe, ne daperpendico
lari_linee'comprefo,. }

Madimoftrato fi é, per la precedente che-

, gliémezzans da perpendicolari linee
compref. :

Adunque daunpiito,perche fi puo due ret-
telinee tivate perpendicolari che com-
prendano angolo mezzanoeretto, egli
Sempre fararetto.

PRO-

LIBRO DECIMO. 13
PROPOS IIIL |
‘ CONVERSA. & |
Oué l'angolo fara retto fara fempremez
~ zano ¢}, dadaduc rette linee perpedi
- colaricomprefo.
" - PROPOS. V.
L’angolo retto di cpcnpchdicolar' ret
Vi e lif(gt?sdmprcfo,pcrchcﬁm
s prcé—f:ctto,il {fuotitodal|ret-
: to mial non‘Uaria.
"DEMOSTR,
Perche feil fuo fito nariaffe ne retto [em-
pre ﬁtrfb/:;; néda dne perpendico/hri'/i :
neecomprefos - .
Ma dimoftrato per ledie precedents fi ¢,
- ¢ché o da due penpendicolari linee é com-
prefo, ¢ [empreéretto. ‘

 Adunque Langoloyetto ,da due perpends-.

. “colarivette linee comprefopercbe sépre ¢
retto; il fuo ﬁloﬁ’alretto‘mai 70N NAria'. .

. PROPOS. VL
Langolo retto, percheil fuo fito dal ree

Q2 to
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| tomainonuariacglinonfifa,di
| - fe, neminore, ne maggiore.

T  DEMOSTR.

Perche feds (éominoreo maggiore fi fa-

ceffe,eqliil fuo fitodalretto udifrtgirelzée

Madimoftratoper laprecedente fi e, che

gliilfito fno dalrettomai non naria.

Adunque Langolo retto ,perche 1l Mlo ﬁtq
dalrettomai nonunariaeglinonlff fa di
" [e, ne minore, ne maggiore .
PROPOS. VIL®

L'angolo retto, perche nonfi fa di fe ne.

_.minore, ne maggiore, eglidafe
fteflo fempre uguale.. - :
DEMOSTR:

|

Perche f¢ ogli a f¢ fiefio nofoffé sépre ugua-

le, 0 minore,0 maggiore ds [¢ [i farebbe.
Madimoftratoper laprecedente fié,che
glind fi fa di [¢ ne minore,ne maggiore.
Adunque l angolo retto,perche non /i fadi
[¢ne minore , ne maggiore, eglié, a f¢

[effo femprenguale . ‘
, PRO-

L ’/B RQJ\ DECIMOQ:: 125
i PR OPOS TRy 13
Liangolocretto perchedafe fleflo fem.
preuguale, fa chetutti
vis B e \gliangoli-rérti ; fono
' o I'ineallaltro'uguali.
vi. DEMOST R
Perche Jetutti gl angoliretti, non fiffero
Luno a)l’oi/lro wgthali, nori farebbe lane
-z golo rettofe effo'fempre ugnale.)
Ma dimoftratoperila precedente sié, che

Langolo retto, ¢ 4 ¢ fieffo  feripre ugnale

. Adunque l’;mgo/‘a retto, perche 4 [e feeffo é

o fempreuguale,fz che tutéi gliangoliret
.44 fono !l mza,allia/ﬂ:auguﬂli. '
"PROPOS. 1IX:
Gliangoliretti, perche fono tutti I'une
S allaltro uguali, quelan-:
|« golocheadunrettong ¢
N ugnidc,angblorctgo non ¢
. DEMOSTR.. |
Percioche [ ad un‘retto foffe ugnale, an-
Zoloretto farebbe anchegli.
Me
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Ma dtmo/t’rata per la precm’mle Ge che
titti gli angolirerts fono l'uno allaltro
uguali,

Adunque gli angoli retti perche Jfono'tutts

Luno all’ allrongzmlz quell angolo, che

ad un vetto nori é uguale , angolo retto
none.

PROPOS. .X.

Quell’ angolo,chc adunrettono ¢ ugua-

le, pcrcbc angoloretto

_ﬁ/ \ non ¢, o minore, pmag
giore, fara'del ¥

DE MOS TR

Perche [ ne minore, ne maggiore 4 aie/f -

Tto o’

goloretto non foffé ; ad un retto ngual -

 farebbe.

Madimoftrato per la pn’cedeme fié,che
Langolo cheadun retto mon ¢ M"Mﬂ/&’,dﬂ
. golorettononé.

Adzmqm, quéllangolo, che ad ni Ietta "

¢ uguale, perclae angolo retto no
nore,0 maggiore fara delretto .

¢, 0ms

_P[RO-

PR

(IBROVD ECGHMIQL  cay
PPRO PO S 3XT.
L: angolq chc Tettononec maoimihoréio.
~ maggior-del.retto, non fard
" da duc linee pcrpcndxcolam
comprcfo - P L E

5 D E MO ST R:

Perche ﬁ da dug lince perpma’lco[ﬂrt f offe
comprefosal 'o/o retto farebbe,e non.mi

- doréy ne magdqiordélrettos .

Ma dzmo/fmto per L« pmvedmfeﬁ ei cb e-
gli dngolo vetto-non é mao minore, o
maggior delretto. -

eddunque l'angolo che retto non é,ma o.mi
nore, amaggmrde/ retto, no fara dadne
linee perpeﬁdwolﬂr: comprefo.

PROPOS XIL

Langolo,0 mmoxc;lo maggior del ret:

i to, perche non e da perpendi
K co]l:rl linee comprc%o fgra s
" prefo dalinee, oinclinants, o
/ rifuggenti.

DE-
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DEMOSTR. ‘

‘Perche fevdaincliniti,o darifiggents li
nee non fiffé comprefo da perpendicola-
vilinee fariacomprefs . .

Ma dimoftrato, per la precrdente ﬁ ¢,che

" daperpendicolarilinee ion ¢ co prefo.

eddungue Langolo, o minore ,0 maggior
delvetto,perche non e da perpendicola-
vilinee comprefs , fara comprefo da li-
" nee, 0 inclinantio rtﬂggentz

SIA ' PRIMA
DA INCLINANTI;

Inclinante lmeacquclla che dal medef;..

" mo punto delle dueperpendi
A P perp ;

colari, fralorfitira.
""PROPOS. XIII..
Lalineainclinante, perche dauno fteflo
punto delledue perpédicolari fralor
fitira, ¢ ad ambe dug inclinante.
DEMO S TR.
Perche [¢ad ambe due non Offe inclinan-
te,farebbeo perpédicolare,o s r/ﬁtggmte

LIBRODECIMO. L’u

Maperlo_fuppofts, eltaéinclinante.|

Adqum L linseainélinante , perche dd/

- medefimo puntodelle due perpendicola-

©vi fralor fitira,tad ambedne inclinite.

‘PROROS,  XIIIL |
Lalincainclinant érchcad ambeduele
\ pcrpcgcﬁcolam ¢ inclina te
N tralofofarduc angoli.
DEMOS FR
Percbe fe [ralorodue angoli rion f}mﬁ,
e adambedue farm zm/m;mre, ne ﬁd
lor tivata . 4150

Ma a’imq/imfd 5 ¢, chie. t’lla ad mﬂéa{m e
Tinchinantey e ﬁa luds ﬁnz@:an ﬁm efid
lortivatas

A‘du ela /mm Mc/numte, perc/ae ady

mZadm le perpelzdlca/arl ¢ Zﬂt‘/lﬂdﬂtt’,
ﬁz/t loro fa due arigoli. »
| PROPOS! XV.

Lalinea inclinantejperche fra lepérpcna
‘ l _ dlcolau fadue: angolx efsifa-
b= Jifanno. par{,delprlmo ango-

: lo
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loretto,fraleperpédicolar comprefo.
DEMOSTR. .

Perche fei due angoli non fifféroparti del
primoangoloretto non farebbono dalla
inclinante fraleperpendicolarifarti.

Madimoftrato perla precedente fi¢, che
efsidalla inclinante frale perpendicola
ri_fono fatti. e fraleperpendicolari era
angoloretto . K

Adunque lalincainclinante,perche frale
perpendicolari fa due angoli,efsi fino
partidel primo retto .

: PROPOS. XVI.

Lalincainclinante, perchefra lc,-pcr}l:en-

dicolari fa due ango]i, chefo

no parti del primo retto. ciaf”

cuno di efsi € minor del ret-
Z_ to.

DEMOSTR,
Perche [¢ minnri non fiffero del rextto 5,
[aeparti non farieno .
Ma dimofiratoper la precedente fi ¢, che
.

LIBRO DECIMO i3
“ef5i fono parti del, primJ rettp. Et ogns
parte per Lafsioma é minor del tutto .
eAdunquelalinea inclinante.perche fra le
perpendicolars fa due angoli che fono
partidel primo retto), ciafcuno d'efsie
minardelretto. -
E queftogli antichi-dimandarono acuto.
PROP (S. XVII.
Lalineainclinante, perche frale perpen-
" dicolari, fa due angoli acuti
| minor1 ciafcuno del retto,
l, P ogni angoloacuto,faramino
T Irediogniangoloretto,
DEMO S T R.
Perche [¢ogni angolo f{zcmo,minormnﬁf
fedognt angoloretto, ne ancoi due acu~
1; fartidallainclinante fra le perpends-
- colari,farebborio piinori delprimoyretto.
Madimoftratoper laprecedente fiéyches
" due angoli fatti dalla inclinante fra le
perpendicolari _ﬁmq del primorettocia-
[eun minore . ‘ o
: o R 2 eAa'un-:
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eddunnqueperchelalinea inclinate ﬁz;{m’
angali acutis fra le perpendicolart , mi-
nort ciafcnno del primo retto,00ni ango-
- Jo acmto,fara miriore d ogni angolo retto.
E cofi wienepronato quello che g/jﬂmz;c/(i
per diffiniz.ione wppofero come précipio
PROPOS. XVIII. g
Lalincainclinanteperchefradueperpen
(. dicolart fadue angoli mino-
i d¢] ratto, qnanto ella piu
“all'una delle perpendicolari
inclinera s tantosminore uer-
——— . foquellafaralangolo,
D EMQS TR

Perche [z tanto mingre, won. face[fe quel-
Langolola inclinazion fua, non  farebbe

gli angolidelvetstominors . - .
Ma dimoftiatoperlaprecédente fi éche ¢f
ln gli faminori . s wh T
Adunquels lineainclinante, perche fa glt
angoliminori del retto quanto pin uerfo
luna farainclhinante , ranto prusierfo

) : quel-

.LI'BRO DECILMO, 3
" quella ﬁzd'!’ﬂngh/o minore.,;
LR R POS XIXLe
Lalinca inclinante, perche quanto piu
" uerfo una perpendicolare
inclina,tanta piu falango
1o minoge, fard il compa-
-+ gndtanto maggiore.
T DEMosT RS -
Perche [er compagnotanto. maggiornon
Joffe: Laltrotanto minore nom-favebbe .
Madimiftratoper la precedente fi ¢, che
quefto’tantae mnore |
Adunquela lincainclipante, perche quan
1 Fopinmer(o una perpendicolare inclina
-dantopin.fail angolominore. fara il com
pagno tantomaggiore . ‘
PROPOS., XX.

(8

La linea inc]inante. perché quanto pftil

e uerfo.'una perpédicolare
"' inclipafa L'angolo minore:
= .+ ¢lla puo'tanro inclinare
'\ chefaccial’agolo minimo.
SEE
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D EMOS TR.

Perche fe elle non poteffe tanto inclinare,
che face[fe L'angolo minimo, ne anche po
trebbe tanto inclinare , che faceffelan-
igolo minore .

Ma dimofirato per la precedente fié che
Jaccia l'angolominore.

Adunque lalineainclinante,prouer(o lal
‘tratanto inclinare,che faccia langolo
minimo.

Cio é,di cui minore angolo non poffa effere .

PROPOS. XXL
Lalinea inclindte, perche puo uerfo una
perpendicolare tanto inclina
1 re ,chefaccia I'angolo mini-
== mo,l'angolo compagno fara
fralince inclindti il mafsimo.
DEMOSTR, _
DPerche feil cipagno delle inclinanti il maf
fimo non foffe Laltro ni farebbe minimo.
Ma dimoftratoperla precedente fie , che
Caltroé minima,
Adun-

LIBR}O DECIMO." iy
addunque lalineaiuclinante, perche puo
tanto snclinare, che faccial'angolomi-
nimo, il compagno fra le inclinants fa-
railmafsimo. | .
PROPOS XXII.
Lalineainclinante, perche puo uerfo I'u-
nadelleperpendicolari, tan-
to inclfhare, che faccia uerfo
I quellal’angolo minimo,e uer
| “{olaltro angolo delle incli-
nantiil mafsimo,fe ella an-
chepiuinclinera, niuno angolo fard,
ma allaprofsima perpendicolare sad- |
dattera, e con leidiuenterauna.
DEMOSTR. ;
Perche f¢pin inclinando alcun angolo fa-
ceffe, minere del minimo, il farebbe .

M aperle cofé gia dimoffrate e diffinite,

niente puo effere minor del minsmo .
Adunquelalinea i;zclir)mme, perche ; puo’
pin inclinddo fare angolo minimo fepin
inclinera niun angolo fara,e con la prof’
1ma
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fima addattadofi,conles dinenteratina:
DELL A LINEA
RIEVGGENTE.
Linca rifuggenteé quella, che dal medefi
mo punto delle due perpendi

\ / colari, fuor di quellenon per’
\

diritto e tirata.

L PROPOS 1I.
Lalinea rifuggete, perche dil medefi-
mo puato di daeperpendico
\ lari, ¢ fuor di quelle tirata,po
nelluna di quelle fraife,é:1a

compagna . ] .
: . DEMOSTR. .
Perche fe lunadelle perpendicotari frala

rifisggente,e lacompagna nonrefiaffela

rifaggente non [arebbe tiratasfuori-di
Maper la difiinizione ella ¢ tirara fuo-
ridefSe. - ‘ sy
Adungue la linea rifuggéte perche dalme-
defimo punto delle perpendicolari, for
dief-

~ LIBRO DECIMO. w7
di effe ¢ tirata pone lunadieffe fra [E
compagna.. : G
‘ PROPOS II
Larettalindarifuggite,perche pone l'u-
nadelleperpédicclariy, fra
\ / {c ela compagna,fra fe,cla
___\ di hezzo , un'angolo ca-
gioka. . :
‘ D E MO SR L
Perche [e fraloro, angolo non fi Faceffe,
ellaper diritto fariatirata. |
Maperladiffimiz.ione fua, ella )zorﬂ ctira
taperdiritto. |

‘edAunque laretta linea rifuggente per-

che pone lunadelle perpendicolari, fra
[ese la compagna, fra (e, ela di mezzo
v angolo cagiona. ‘:
PROPOS.. 1L
Larettalincarifuggente,perche fr fee 1'1-
' " dimezzo, un angolo cagic
na, frafeefla comgagna(]
- L | % ducangolifard.
: s DE-
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. DEMOSTR -1
Perche f¢ frafe, ¢ la compagnadue angols

- non fofferos ne anche tra fe ¢ la di mez.-

- zounangolo farebbe . .
Madimoftratoperla precedente [ eschel-
- lafrafe.ela dimezzonn angolo cagio-
_ naye fra le due perpendicolari ur an-

goloera. [

Adunque lavetta linearifuggente,p rc}be

. fra fése ladi mezizo0 un angolo cagiond;,

Jrafe,ela compagna due angols fara.
. PROPOS,  IIIL L)

ia retta linea rifuggente, perchc frd f;{:c>
la compagna due angolj fa,:

\ l quegliangoli ambedue refl

o infiemelaran maggioridiun
folo angplo retto . ’
T DEMOS TR.

" Perche f¢1due angolt, prefiinfieme, inag-
g1ors non fofsero di nn.fol retto , [ angolo
tra cffa eladimez 2.0,ang0lo ni [aebbe

Ma dimoftratoper la11. i é che frafeela
o mﬂ{-

LIBRO DIE'CTM O 139
dimez.z0un 4mgo|/b caq‘ir:zz . ) ‘
Adunque laretta lintarifuggente ,perche
Jrafe, ela compagia due|angoli mgtf!or‘
na, ambedue prefiinfieme. faran pmage
gioridiun fol retto. [ ;
PROPOS | V.: ;
Larettalinearifuggente, p%crchc frafee
la compagna, due an soli
fa, cheprefi in-ﬁc'mc,{“(_%q()
' ___’\/ maggtori di un fol etto,
o {eladimezzo {i torrf uia,
~m“~—~—unfoloangolo le due pri-
J me {i faranné , maggiore
- delprimoretto. =
, DEMOSTR =~
Perche [ quello di due , un'lfolo dinenut {
del primd retto »’mggio‘r nofoffe, _ige ;}%
" colide , che eran primg maggiors fa-
vienoftatidiunfolretto. - | |
Ma dimofprato per la precedente [i¢,che
i due prefs infiemé eranodi un [olreity

vS 2 c/!dmx-g
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Adunquelarettalines rifusggente, perche
fra [é,¢ la compagna due angoli fa,che
preftsinfieme,fono aggioridiun folret
to feladimezz0 /t:Form wiaun [olo an
gololidue primi J|faranno, maggiore
delprimoretto. J -
Queflo angolomaggidre del retto,glianti-
T hi nominarono ottifo e séz.a dimoftrar

Lo, fuppoferoche delrettofoffe maggore.
Ilche noi habbiamo dimoftrato . -

’ PROPOS. VL |
La retta lincarifuggente , perche fa l'an-

golo’ottufo maggior del ret

____— to,ogniangolo ottufg, fard
maggiore d’ogni angoloret-

to. .

. DEMOSTR.

Perche feogni zmgo}p ottufo,non fofe mag
giore d'ogni retto,ne anco Lottufo fudet-
t0,faria maggioredell angoloretto ) fopra
detto, la fieffaragion effendo in tutts.

* Ma dimofirato perla precedentefi¢che .
I ’

ot

' CLIBRODECIMG. 4
Lottufo angolo é maggior delrétto, | |
eddunqualaretialinearifyggenteperche
Jalangoloortufo maggior delretro,ogni
angolo gttu/éﬁfa maggiore di ogni an-
golorerta, e i

~° 'PROPROS. ,VIL
Larettalinea r'iﬁié—gznté,pcrchc falan-
—_ ___ golo otrafo, ch's maggior del
- rétto,le minimej:‘fpaz‘ziolda; la
di mezzo rifuggird, fard angolo

\' ottufo'minimoy | - '

EMOSTR.

Perchefe nTummo angoloottufo non faceffe,

s [pazio minimo- dalla di. mez.z0 non; ri-
. fiiggirebbe,ne attufo angolo farebbe.

Ma dimoftratogia fi ¢y chella ortufo an-
. golofa, e per lo fuppofta , minimo fpaz.io

rifugge -
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PROPOS: “yvILII.
Laretta lined rifuggente, perche rifug-
- ‘gendo dalla di mezzo, puo far
" angolo ottufo minimo,fepiu da
\I lei r1fu“ggira‘_, fardangolootru-
T fo maggioré dell'éteufo mini-

mo. ,
DEMOSTR..
Perche [¢ dalla di met.zo pin rifiiggendo
" non face[fe angolo ottnfo maggiore del-
Lottufo minimo,ne anche il minimo pri-
mo, non' haterebbe fatto .
Madimofiratoper la precedente fi ¢, che
rifuggedo,angolo ottuf6minimoba fatto
Adnngue laretta linearifaggente, perche
- “rifiggends dalla dr Ml’itiﬁffﬁ'o”};zi‘ an=
golo ottnfo minimo, [e pits da let vifiggi-
ra, fara angoloottnfo maggiore dell gt
tuformtmmo. T A
ok R RSP OSER

S

+ Larettalinca riﬁuggchte,pé‘rchc, dalladi’

mezzo piu rifuggcindo puo fareango-
L | © lgwot-

F’I‘BYRs O:r I#' E Gv I‘!M b:‘ Y - "5*')3 :

‘ 16'ottulo maggiore dellottli
TR {?@gminjm;o;ﬂ‘q?igﬁb g‘:lla’ﬁiﬁ 11-1

e 4 R 'aEﬁgg,i:raii,“tanterﬁangoléfo‘t’tu

4 1p farémagg'iézr.'.» S ey

. DEMOSTR.
Perche [¢,quanto ellapin rifuggira , tap-
toLangolo ottufo paggiore non ficeffe,
‘ne anche maggigré del [;m (nimo ['hane-

2 vebbe fartg -\ .

Mﬂ'dimvﬁf%mpm/ﬁprﬂé ente [ié ,‘_c/#
. pinyifig genmdo; magyiore ngo/d,a’el mi
nimo ottifoha firto, |\
Mduﬂqu;lafretjq ';{t'nm ki rente,perche
pin r{ﬁfgge ndo,maggiore angolo ortufo),
dell ottufo minimopuo fare, quanto piL

rifuggira,taro L angolo de qhﬂggiort{.

ROPOS. : X.

Larettalinea r'ifuggcntc, pe rchc‘quant#y

_ ju rifugde, tanto maggiore -
——= -langolo fa 3‘cll‘aLtan‘t0' potrd
fuggire; cheangolo ottufo
mafsimo uerrd afare. h
DE-

=
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DEMO

Perche feella lleo non potefferifuggire,

ne anche.; quanto
‘maggiore ngo% 70

STR.

pin rifaggia , tanto
w hanrebbe fatto .

Madimoftrato per laprecedente fié,che
quanto pin fi rifuggia tanto maggior an

. golo facea.

oAddunque larettalinea rifuggente pc’rche

quanto pinrifuggia, tanta maggiore an
golo facea; ella porra tanto rifuggire ,

che angoloottufomafsimontrra afare.

PROP O
Larettalinea rifugge

S XI.

. to rifuggire,che angolo ottufo
‘mafsimo uéngaafare, f¢ piu ri-

—— fuggird,ald
gnaperpédi
D EMO
Perche fealdirittod

iritto della compa-
olare uerraa porfl.

ST R. :
lesporfi non poteffe

neanche tantori

irehadriapotuto,

che ottufo angolomafsimobanefe fatto,

Madimofiratoper /4

precedentefie, chel

latan-

nte;perche puo tan -

LEBRO I DOEC IMOT G nes
datantorifiggiceha porutosche,
ottufo mafsimoba fattoi Sy
Adunque [ vetsalipea rifuggents, perche
- kgmto b pbtylo rifaggive,fheangblootd
tnfimafsimoba fartoy il sy |

S"ella pits rifufgira; aliditi "9Jellaftomp+
g peypendicola yaporfE il

25, o P ReQ Po@eSib o XA auigeg |
Larettalinea rifuggente., pcmh@p o
-.“tm?‘}fug?gigﬂ;ehcﬁhdﬁ‘im delld
~~—"compagna perperidicolare wen=.
L .. gaaporfi, alloraniwia angeld.
Lo faral! : b ‘

\ B EMOS TR

AR ¢ kb iy
- Rerche fe ellaalcwn angolo faséffesnomfE.

[arebbe al dirittoglla compagnaperper

¢ digolate pofta. i x lpHar '»:L:"r 3
Madisiolfratopendes précedente fi iche
ella rifuggendo  al dirittodella carmpa-

o gnaperpendicolare g aporfe J]
Adyigpelarettalmeirifyggonteperche
puo tanto rifisggire s che al diriiteella

T compa-

OI3E
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.compagnaperpendicolare , nengaapor-
3, allora ninno angolo Jara. o ©
7 CORELARIO:
E pofta per diritto aquella;alei congiun
ta eflendo, tuttaunalineafi fara f%’c’o .
S CRISOLVTIONE:
Larecttalinearifuggente,puo con lacom
pagna perpendicolare; tuttauna linea
“idiuenire. BRI L R
Eicio perchédiuno:angolo fecofa.
E cio percheal dirittoalei sépofta.
Ecio pcrchc.olrrc 'all’angollo-mafsxf mo ¢
rifuggita, : ' (re.
E cio pcheangslo mafsimo hapotuto fa

E cio perche quanto piu rifuggia tanto- -

.-maggiorcangolo facea: .
E cio Pc'rchc.dal minimo ottufo angolo

* piu rifuggendo; maggiore: del minil.

- -moangplo facca - &
Ecio p.crcf_xc dap:lla,di miezz0 per minimo’

+ {pazio rifuggendo;minimo ottufo an--
!

golofacea. | J
E cio

L1#RO DECIMO. x4t:
E cio pct*-ithb l'angolovettufo ‘maggjo

del retro-dlatacea

E cio perche ogniangolo Mtuf&maggiq '

. ved'ogni vetto ellafacea. -

E cio pcr’che“ihrfgdloxfgu-

del rettoellafacea. * -
. E'cio perche i»du:;/ggoli da

tauiala di mezZ0’, tn fo

+ ceaottufo,emaggioreds
E.cio ‘Pen'cbe li dueinfren
* maggioridunfol retto

E cio perche frafc,cla compagna ducan-.

golifacea. -

Eclosperchefrafe,cladi mezzo un’ango-

lofacea. -~

Ak

(01, maggio)
o

ei fattitol-
L angolo fifa-
Iprimorettp.
¢ preft, era 1[

E cio Pcréh‘e‘pbhcﬁ T'ana delle pc‘rpcndif{

colqrifra"{éc-laéomipagpa.‘ X
1Mo punto elleg

Ecio ‘perq?he'dah mede

perpcmd‘ik:‘olamﬂi?,?“é‘-ﬂaf fuoradi ¢fle:fi ti-

raua.. r -

Ecibfperc‘r‘\c;la linex r>ifqé ente .é‘,quci a
; -c_haﬂalﬂrj:@cdcﬁmo‘punf' y dell

T 2

¢ dug pr -
pendi-



e DELEAIGEQ METRIA
1opendic olarifuord di offt fidinas
RISO LVZ TONE!

¢ *PELLE 1'NCLINANTIL
La linea mchnantcpuo unadiuenife gon

Amzdelleper nd‘lcalam. Bcoumy v o B
E cio pcrche le lg;uq -addatare, ;

Ecio pehe pius del minimo angelo pu@ _

. 4inclinare |
E ciopche puo. minimo angolo ermgrc
Ecioperchepuominos angolo, formara
E cio pcrchc ng angolo a¢utg cdelFet-
~tominore: : 55
E cioperche el rctto ¢ partc ol
E cio perche fra du. pcrpcndxcol@rl fr
due angoli.
E cioperche ad; ambedue ¢ mclmante 5
E cioperchefraloroc tirata, -
E cioperche lineaindlinante ¢ quclla che
ifradue perpendicolari tira:
RISOLVZION -
'DELLE PERPENDICOLARI:
L anwolo puoe cfl%:c comprcib darettel 11_
nce

v E ciopchelangolo fradug: Ecrgcdxc s

.rctto 1

Emo perch rctto néng ¢

E c10p,cv |gr:‘ald N Cto‘non—cugualc,

E cioptrchei rcttl tum f no uguall tra
lOrO ; 1

Eckio pcrch}c !
uguale.; * [ ‘

E cmPcrfhc nem orq d1 fe fifancomg

siorgdl G U Fiirr s

‘ E cio perglcllf'uofm m;u nonuaria |

clxo perchefempre é rettq.
Ecio per hefi'pug'da th urito duc ret-
. tclmcc tirate, che rettole mezzanoan -
gol& comprendano.

r1,e mezzanofraiclinazione &  fug 73,
Ecio encgc duelinee daun puto titate.
[frai punto elelinet fpazio ¢ coprefo.
Ecio pprc e langolo clo fpazio fradue
"lineg c[al toccamento lar comprefo|’
: I LI'FI\N E.
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GEO ETRIA
DIFRANCESCO'

Dellerette Linee cadent,
futteffe; ® e
'LIBR O XL'.
= od D ENT E retta linea
; \ " iochiamo quella, the

fuo qﬂre 0l tocca ﬁ*a gl fﬂrem: onero

Cadente linea eéue/ln che fragli :ﬁremt{_

diun altra rett]a linea fitiva.

Suttefa retm/mm i abmmo quella sche

fragli

b 1 ra un altrd retta-
> G f
R [mm cade, écon un_

LIBRO! VNDECIMO: ijy

1 Jragliefiremi dall wltva.é tocca,o
difragli cﬁrem: dicuylaltraiéti

rata.

\E-diquefte gli antichi, riinn co;ztemplaﬂo ~‘

ne feparatamente fecero.| v
PROPOSL; i1
Seunarettalineac te, tocchera un’al
: tra rctf,l;':lca futtefa fra ghi
l__ eltremi,due; al‘t‘l dl cﬂi fa
D EMO S
Perche [fedne partidi A{[Ztﬂoﬂ ﬁtuﬂé in
uno de gli eftremila Facdaen’%e onon
latoccherebbe.
Maplo fuppofto,cllalatocca fragli efive::
mi.
Adunque fennaritta /mm cadente toc-
chera urialtra vetta linéa futrefa fra
g/f eﬂrem; due partidi q[ a fa
PROPOS.
La rcttalmca cadente; per hc toccando
; un‘altraretta lineafuttefa fra
L Wy gh eftremi, du& parti di effa
fa;quel
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‘fa, quelle due parti, pur fono linee
¢ PEEEE Y v i el BT
’ DEMOSTR.
l_’;;fd/e felinee rette clle non fifferons an-.
chela futtefanetta lineafarebbe. -
aperlo fuppofto ellaerettalinea, egia
- dymoftratofié, chele parti della retta.,
linea, fono rette linee . :
Adungque laretta linea cadente , perrhe
toccandg un altra retta linta [uttefa
| due parti dieffafi quelle due parti; pur-
| fono rette linee.. - .- o
PROPOS, IIL ..
Laretta linea.cadente’ perche toccands.
" fragli eftremi dellafuttefa; due
‘ - - partidi efla fa, che rette linee fo..
|| no,lupafaradi qua; elaleradi
© ladellacadente. :
DEMOS TR
Perche [fel'unadiqua, el altradslanon.
- | foffes tridue partis che lineeette fiffero,
. dinifanonbhanrebbe.. . )
Hoen L e

| AU

" Ma

. 14 (8 g | "

LIBRO VNDE q:'fx_ MO. 53

Ma dimoftrato per la precedente fi exchel

La in dueparti,che vettalinee fono ladi
uide -, ,

Adunque i linéa cadente,, perche toccan-

do fragliefiremila futtefa,due parts

di effis fa che rette linee fono, lunafara

diqua, e Laltraldila della cadente.

PROPOS. INL
Lalinea cadcﬁ;tc,‘p,étcﬁei dueparti che
" rettelinecfono dinidela futte-
{a cheluna ¢ di qua,eTaltradild
di effa; frafe e le duc parti, due
"ar}%oli fa,luno diqua,e LI'altro
v “F,{va. L T . -
- DEMOSTR
Perche ¢ due angolis Lunodiquas elaltro
dilanon faceffe; be parti linee, della fut-
tefa ,ran farebbono Linadi quaelal-
. tradila. eV SRy :
Madiniafiratoper la precedente fi e che
"l dueparti; Cunadiquase Laltra dirla:
T LS

Jono
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fono e giafi dimoftra che fra dneline

Wl toccamento loro.angolofifa.. .

Alisnque lalineacadante , perchein dne
partivette linee dinlde la futtefa Luna
diquayelaliradilyfrafeeleduepart

“t1, due angoli fara, lwnodi qua el altro
dila. ;
PROPOS. V..

Lalinea cadente,perche fra fecle duepar
Loy dcllafut:rcfa[;duc*a‘n'g;roli fa

/_ lunodiquase Ialero'dilaque
‘ gl’angoli.far;imio ,oretti,0

‘ acuti; oottufi.

D E MOSTR.

Perche [¢ qmgli angoli,non foffero, neret-
ti,me acutt,ne 0tt‘uﬁ,ni;‘mo angolo fareb
bono. Perche nonpw di quefte tre [pe-
&imngohﬁ trouona.. o

Madimofirato per laprecedente fi¢, che
due angoli fi fanno. :

Adunque lalinescadente,perche fra fe e
ledue partidella futtefa due angolt fa

o
Luno's

| E fia pr%qa.pioméa\;zh{ :
, E |

. 14 i
- LIBPRO VNDECIMO. 15
 Luno,diquaclaltrodi L, quegli ango-
i faranno, ovettsy o0 acuts Loortuft.
" PROPOS. VL
Lalinea cadente, perche ﬁLa fe,ele due
parti della futtefa dueangolifa,
_L_ ¢hefono, o retti,0 acuti, o ottu-
' fiella pufﬁc;cc dEnte,apiorﬁ
/ bo,o perp -;ndicoll,o néapiom-
bofulafuttefa. 3
DEMOSYS TR. :

Perches ella non poteffe effere cadente,0a

piombo, 0 non a piombo, non farebbe fra
(¢, ¢ le duc parts della fistsefa, due ango
li, che foffero, o.retti, o aruti, 0 oftufi.
Madimoftratoper la preéédml‘f [i,chei
1 due 0li fono, 0 retti; 0 acuti,0 0ttifi.
eddunque lalinea cadente , perche frafe
| ele dype parti delia futte[a'due angoli
" fa, che fonoaretti;o acitiyo. ortafiella
puo efferecadente ﬁpioﬁ‘lio,wﬁ apiom-

bo fula furtefa. ‘

" PRO-
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PROPOS VIL
1alinea cadente, fe fara cadentea piom-
- bo fulafuttefa, le ducpartidel-
| - -lafuttefa, faranno ancheapiom
bo alla cadente.
DEMOST R.
DPerche feleduc partidella futtefanon fof-
féro anche apiombo alla cadente, ne an
cheellafarebbe loro a piombo,
Maperlo fuppofto, la cadente é lovo apio-
bo, egia moftrato [, che felunalinea
é a piombo ad altra, anche quefta ¢ a
piombo aquella .
eAddunque la linea cadente, f¢ fara ca-
dente [u la futtefa;le dueparts della
futtefa, faranno anche a piombo-alla
cadente . ) B
PROPOS. VIIIL
Lalinea cadéte,pche e alle dueparti del-

’ lafuttefaa picbo, ed ellefonoa,

pidbo alei, educangolifralor
coprefi, faranno angoli retti.
D L.

"DEMOSTR.
Perche (¢ due angoli fralox comprefi,non
[offer retti ne anche le lmlegi[arim tralo
roapiombg. . B
Madimoftratoper la precedente fi é ,che
lelinee fono tra loro a piombo
Adunrqueidne an comprefi fra tre l-
nee a piombo fomgretts. r

LIBRO mp;;E%I;Mo.; s

PROPOS. IX.
CONVER SA

E feiducangolifratrelinee comprefi{o
no retti, anche le tre linee fono tralo
roa piombo :

CORELARIO.

Elor feguirdno tuttele proprieta dimo-
ftratca dietro,cofi dellelinee ppédico
lari,o a pisbo,come degliangoli retti

PROPOS: X.

Lalincacadentefe non éapiombo i due

. angolie‘&@ﬁ: cledue parti del

/ lafuttefa, comprefi, non fo-

. norettl. | O

D E-
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DEMOS TR.

Perche feretts féﬁro ,lelinee traloro fa-

rieno apiompo -

Maper lo fuppofto ellenon fonoa piombo.
eddunque i due angoli fra lor caprefs, non
Jfonmorettt. ' : ‘
PROPOS. XI.
Lalincacadente, nonapiombo, perche

faidue angoli fra feele due
i parti della f{uttefa nonretti,
cllaall'una delle parti incli-

na, e dall’altrarifugge.

DEMOSTR.

" Perche ¢ alluna delle due parti non incls
naffe, e dall altra non vifuggiffé, ella fa-
rebbe gli angoliretti, e farebbe aprobo.

Ma dimoftrato. perla precedente fi eche
ali zmﬁgo/z' non fone rettine ella apiobo .

Aj%ﬂqmld linea cadente non ha piorizbo
perche fuidue angoli.fra fe e le due par
ti della futtefa, non vetti ella all una
delle partiinclina e dall alra rifugge .

PRO-

LIERO VNDEGIMO: 159
PROPO S XIL
I alinea cadentenon apiombofula fut-
tefa, perche all'una parte in
¢linay ui fa angolo acuto, e
s dall’altra,onderifugge falan
~goloottufo.
D E MBS TR.

Perche feonde mﬁzkge angolo ottufo, e one
inclina angolo acnto mon faceffe , ne effa
inclinerebbe nevifsggivebbe, e gliangols
due farieno vetti. . . -

Ma dimoftratoperla precedente fi¢, che
ella aduna parteinchinac dall altrari
Jurge,epevia X 1. che gli angoli nd fono
rerti.egiafi dimioftroche leinclinantifa
rmﬂo‘l’ango/o‘ acyto, elarifiuggente an-
goloottufo. s .

Adunque lalinca cadentealla parte one
inclina, faangolo acuto, ¢ dalla parte
onde rijhggeﬁangola ottufo.

PROPOS. XIII.

Lalinca cadente, perche alla parte ou¢
. incli-
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inclina, faangoloacuto, cal-
/ laparteonderifuggefaango
lo ottufo 'acuto minore del
retto ;e lottufo maggior del
retto faranno.
DEMOSTR.

Perche f¢ L acuto minore non [[fe del retto.
e Lottufo maggior del vetto, ne quello
acuto, ne quello ottufo farieno .

Ma dimoftrato per la precedente ¢ , che
Luno ¢ acuto, elaltro ottufo, e gia fi di-
moftro che ogni acuto , minore g5’ ogns
ottufo ma%giore eranodogniresto. .

Adunque la linea cadente alla parteone
inclina fula futtefa angolo acuto facen-
doil faminor dinnrerto; eallaparte,
onde rifugge angolootinfo facendpil fa
maggior dinn retto.

PROPOS. XIIIL
Lalinca cadentenon apiombo fula fut-
1 - tefa perche 'angolo ouein-
clinafa-acuto e minor diun

reuo

LIBRO VNDECIMO. 16

retto &onde rifuggeil fa ot-
tufo maggior diun retto tré-
bedue prefi infieme fono a
dueretti uguali .
DEMOSTR.
Perche e trambe dus prefi infieme 0 /-
[feroadue retti nga fiffero, la medefima
cadente non patgé ¢, e apiombo , e nan
apiombo [ul medefimo punto cader del-
la futtefa. o
Maperls fuppofts,pro e a piombo, e non a
piombo cader fula Juttefa, ea piombo
dneangolivetti fa, e nora piombo ,un
minore, e unmaggioreditn retto fa.
eAdunque la medefima cadente perthea
pioméo_dm angoliretti fa,n0m a piombo,
due angols faraun minore g5 nn mag-
gior d'un retto,e trambedue prefi infie-
me, a dunerettt, nguali .

E queftac parte della XIII.d Euclide .
1L FINE. '
X NV O-
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Delle rette Linee interfe-
cantifi.
LIBRO XIIL

= [ NE E retteinterfecantifi
| fono quelle che fi

toccano fra i loro

|
// eftremi .

Dj quefte, gls mz/twht Geometri T alete
prima,ed Euclide poi non pitt chuna,co-
templazione fecero.

PRO-

LIBRO DV.ODECIMO. 163

PROPOS 1.

Ducrettelinee interfecantifi da un fol

punto del toccamento quat-
_/ tropartidifefanno chequat
/T o rettelinee rimangono.
D EMOST R.

Perche feal 7afm(m"nra quattroparti di
e non faceffero, \fragli efiremi loro non
[itoccherebbono .

Maper lalor diffinitione elle fragli eﬁé
mi lor fi toccano .

Adunque duerette linee interfecanyi per-
che fra gli eftremi lor f 7 toccano dal toc-
camento, quattropartidi fe fanno , che
quattrorette linee rimangono.

PROPOS II.

Due rettelinee interfecantifi,,p erche dal

| toccamento, quattro parn dife

T fannocherettelince rimangono

quanto due di effe, faran traloro

/ 0 pcrpundxcolarl o clinanti,ori

/ fuggjcxm, tato farano l'altre due.
"X. z DE-
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DEMO STZR,

Perche e cofi non fifferorette lince non ri-
marebbono .

Madimoftratoper la precedente fie,chel
levette lince rimangono .

Adunque duerette linee interfecatifi per-
che dal toccamento, quatiro parti di /e
Jannocherette linee rimangono quanto
dueds effe farantra loroo ptrpma’icold_
vi,0inclinanti-, orifuggenti ,tanto fa-
rannolaltre dne . ‘

PROPOS. III
Due rette lince interfecatifi,perche quat-
tro parti difefanno,che quat
| tro rette linee rimangono, o
_—‘l_- pcrpcndicolari,o inclinanti,
orifuggentia dueadue,quat
tro angoli fra lor compren-
/ dono.
D EMO S TR.

Perche [¢ quattro angoli fra loro non face[”
[ero, alle quattrolince rette non [fareb-

bono

LIBRO DVODECIMO. 165
bono, mJ perpendicolari, neinclinanti,
nerifuggenti. .

Ma dimofirato per la: precedente fié,che

| quattrorette Linee fono, 0 perpendicola-
vi,01nclinanti,orifuggents .

Adunque due rettelinee interfecantifi,per
che quattro partigs fe fannoche quar-
trorettelinee ringangono operpendicola
71,0 inclinanti,o Pifuggenti,a due adue;
quattroangoli fralor comprendono.

Diciam primadelleperpendicolari.
© " PROPOS. IIIL

Due rette linee a piombo interfecantifi,

perchequattro angoli compren
| dono, tutti ¢ quattro faranno
| retti.
'\b‘ DFMOSTR.

Perche [e tuttie quattroretti non foffero,
da /irzfee a piomqbo ;htt;ﬁcﬂnt{ﬁ{zr£ fa-
rebbon fatts . ;

Maperlo fuppofto,dia linee a piombo inter
Secantifi , fono fatti . ' ‘

eAdun-~
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Adunque dneretie linee , a piombo inter-

| fecantifs, perche quattro angoli copren-
dono, tusti ¢ quattro farannorelti.
PROPOS. V.

Due rettelinee , a piombo ‘interfecantifi

perche quattro angpolf tutti
\ ¢ quattro rettifanno, tuttie
=y~ quattro faranno l'uno allal-
tro uguali.
DEMOST R. -

Perche fe tutti e quattronon fiffero Luno
a laltrongualt , ne anche tutti e qunat-

< tro, retts farebbona.

Ma dimoftratoper la precedente fi¢, che
tutti e quatiro [o10 retts;

Adnunque duerettelinee a piombo interé-
cantiff, perche quattro angoli retti fan
no; tutti e quattro faranno [ung allal-
trouguals .

PROPOS. VL

Duerette linecea piombo interfecantifl,

perchefanno quattro angolil'uno al-
lal-

LIBRO DVODECIMO. 147
I'alero vguali, idue confeguentrfaran-
no,anche tralorovguali.

Confeguenti angoli chiamo,idue

. chefonofopralafuttefao fotto

D EMOS R.

Perche [ i due confequenti non fifferotra
lovo vguali, ne anche tusti e quattro  fa-
rebbono [ vino all Aliro ugual . . ‘

Ma dimoftrato per 41>recedmté‘ [re.che
rutti e quattro fonoltno allaltrougunali

Adunque dug rette linee a piombo interfe-
cantifiperche fannoquattroangolilu-
10 all altrd uguals,i due confeguents fa-
ranno anche tra loro ugual

PROPCOS.- VII.
Ducrette lipee a piombo inter{ecantifi
perche fanno 1 quattro ango-
: li Luno all’altro uguali, an-
T chei due-contrapofti, fono
traloro uguali.

Angoli cdt_ltrapoﬁi chiamo quelli, che

Tuno éfopraclaltro fotto alla futte-
' {2, am-
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fa, ambedue daunlato.

DEMOST R

Perche (¢ duecontrapofti non fofferotra

 Joro uguals, ne ancho tutts ¢ quattro fu
rebbono Funo all altrongualis
Madimofirato [ié,che tuttie quattro fo-
wo Luno all altrouguals .
Adunqueducrette lince a piombo inter[e-
cantiff, perche tutts e quattrogli angols
fannoluno all altro ngnali, anche i due
contrapofti, faranno fra lorougualt
PROPOS. VIII.
Due rette linee a piombo interfecantify
_ perchefanno quattro angoli
! lunoa l'altro uguali anche1i
'_T"—‘ duccoalternifaranno tralo-
ro uguali.
Angoli coalterni fono quelli, cheanche
| gli antichi cofi chiamarono
—~—  che fono l'uno di fopra I'al-
A trodifotto dellafuttefz,non
“. dal medefimo Jato ambe due.
/'\/ D E-

=<

LIBRO DVODECIMO! iéy
DEMOST R.

Perche [z i coalterni non foffero tra loro
ngualiy ne anchei quattroangoli fareb-
bono luna'all altro vgnali .

Ma dimoftrato fi &, che luno allaltros
quattro foro ugnali .

Adunque dnerette pneca piombo interfe-
cantifi, perche fannoquatiro angoli [ u-
0 all altro nguals, anche s due coalter-
ni faranno fra loro uguali .

PROPOS. IX.

_Due rette linee;non apicbo ma per obli-

co interfecantifi , tantoadue
lati farannoinclinanti quan-
to da glialtri duefaranno ri-
fuggenti.

DEMOS TR,

Perche fe adue latinon i;gc/inﬂ]éro,da gli
altri due non vifuggiffero elle fi interfe-
cariano a piomﬁo e )

Maper lo fuppofto elle non a piombo fi in-
ter[ecano, ma per oblico.

; . T Adun .
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Adunquedne rette lince nona piomboma
per oblico inter[ecantifi, tantoa duelati
[faranno inclinanti , quanto dagli altrt
due faranno rifuggenti.
PROPOS X.
Duerette linee per oblico inter-
~.+/ [fecantifi,quattro angoh’f}a e
24\ comprendono.
DEMOSTR.
Perche [¢ quattro angolt fra f¢ noncopren
deffiro, ne anche fiinter[echericno.
Ma perlo fisppofto elle fi inter(ecano .
edddque duerette linee,per oblicointerfe-
citift,quattro angoli fra [e caprendono.
PROPOS. XI.
Duerette linec per oblico interfecantifi
perchenona piombo {i interfecano,
quattro angoli, non retti, maa quat-
tro retti ugualifanno .
D EMOSTR.
. Perche fe aquattroretti ugunali non gli fa-
ceffero, ne anco la cadéte oblica foprala

Jat-

7 5, |
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[fisttefa due angoli, adue retti ugnali,
non farebbe .

Madimoftratogiafi é,che la cadente obli
53 ' . .
ca foprala futtefa due angoli,a due ret-
tiugnali fa, e quefli fono due tanti ¢ del
la feffa [pecie. -

Adnnqueduerette fee per oblicointerfe-
cantifi, perche nop apiombo s'interféca-
70 quativo nonvetti, ma aquattrorett
uguali fanno.

PROPOS. XII
Dné rette linne per oblico interfecantifi
S pcrghc quattro angolia quattro
~7S rettiugualifanno, duedi efsifa-
> rannoacuti, cduc ottufl.
DEMO STR, ;

Perche [¢ i due acuti,e due ottnfi nd foffero,
ne a quattrorettiuguali,ne due inclina
ti,e due vifuggentile linee  farebborno !

Madimofiratofi¢ plaprecedéte che ngua
liaquattroretts fono,e gid che due era-
n0 le inclinanti,e due lerifuggents linee.

‘ i Adun-
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Alungue dueretre linceper oblico interfe-
cantifi,perche quattro angoli,a quattro
retti nguals fanio due [arannoacuti;e
dne ottufi.

PROPOS. XIIL

Ducrette Linee, per oblico interfecantify

Perche due angoli acuti, €
./  duc ottufi fanno, i confeguen
N ti,uno acuto,eun ottufo fo-

no.

‘ DEMOS TR.

Derche [¢1 conféguenti uno acufo, ¢ uno
ottufo non fofferone anche due acuti, e
due ottufi quelle linee Jarebbono.

Madimofiratoperla precedente i é,che
due acuti a due ottufi elle fanno.

eddunque due rette linee per oblico interfe
cantifi ,perche due angoli acuti, edue
ottufi fanno, i confeguenti ,uno acuio,e
uno ottufo fono.

PROPOS. XIIII.

Duerettelince per oblico interfecantifi

perche

/+ LIBRO DVODECIMO. 17
~{  perche fanno i confeguenti
4 uno acuto, ¢ uno ottufo,an-

\-_/ che i contrapofti, unoacuto,
\"  etunoottufofono.

" DEMOST R,

Perche fe i contrapgfti uno acuto, e uno ot-
tufo non foffero,/ne anche i confeguenti ,
uno acuto,et undottufo farebbono. '

_—

~ Madimoftratoper laprecedente i e,chei

confegmentiuno Acuto,et uio ottufo fono
Adunque dnerette linee per oblico inter [e-
cantifi, perche fannoi confeguenti uno
acuto , g uno ottufo, anche i contrapo-
ftiuno acuto, €5 410 ottufo fono.
PROPOS. XV.
Ducrette linee pet.oblico interfecantifi
perche fanno1i confeguenti, i
contrapofti, unoacuto, & uno
ottufo, equefti equelli {ono per
ciafcuns a dueretti uguali.
DEMOSTR.
Perche [e non fofferas confeguenti a due

retti
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rettiugnaliei contrapofts fimilmente a
due retti nguali, ef5i non  farebbuno, uno
acuto , e un'otttufo per ciafcuno .

Ma dimoftrato per le due precedenti fi¢,
che efst fono, uno acuto , €5’ 110 ottifo
per ciafcuno. )

Adunquedicerette linee per oblico interfe~
cantiff , perche fannoi confeguentt, ¢5°
contrapofti uno acuto,eg’ uno ormfo‘}eﬁz
formperﬁ ciafcuno adue retti ugnali .
' PROPOS. XVL

Duerette linee per oblico interfecantifi
perchefa per {¢ ciafcuno, i confeguéti

el contrapoﬁi a dueretti uguali gli
faranno anche fraloro uguali.
D EMOSTR.

Perche fei confeguentiei contrapofli fra
loro, non ffaceffero ugmz/i, neanche cia-
[feuno farebbe aducretti uguali.

Madimoflratoper la precedente fie, che
esfi fonop [e ciafcuno aducrettiugnali.

Adunque due rette linee, per oblicointerfe

cantifiy

LIBRO DVODECIMO. 15
cantifi,perche ﬁ per [e ciafcnuno, i confe-
Luenti, ¢ icontrapofti adue rerti ugunalt
gli faranmno anche fralorouguali .

PROPOS. XVII.
CHE E'LA XV, DIEVCLIDE.
Duerettelinee per oblico interfecantifi
\ " perchefannoiconfeguenti, e
/\  icontrapoftifraloro ugualiy:
-~ farannoancheicoalterni fra
/7 lorouguali.
DEMOSTR,
Perche fei coalterni non foffero fraloro
| ugnali,ne ancoicofeguentiyei cantrapo
S farienotralorongualide qualii coal
| “terni fonoparti. -
Madimoftratoper laprecedente fi ¢, che
confeguentiye i contrapofti, fono tra loro
\ ugnali . ~. |
Adiique duerette lineep oblico interfécan
t1fi,perchefanno iconfeguenti,e i contra
pofti fra loro ugualiyfarano anche i coal-
n:rm'lﬁ'a loronguali che fono loroparti.
5 PRO-
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PROPOS. XVIIL
Duc rette lince per oblico interfecantifi
pcrc%c fanno i coalterni fra
\~ lorouguali farannoanche, 1
N\ coalterniacuti fraloro ugua-
li,ma di due retti minori.
DEMOSTR. )

Perche fei coalterni acuti non Joffero fra
loro nguali ,ma didue retts mindri. e
anche i coalterni [arebbono tra loro
uguali , neogns angolo acuto minore: di
ogniretto.

Madimgofiratofiéper laprecedente ,che i
coalterni fono fraloro ugnalise gia fidi
moftro,che ogni acuto eraminore dogni
retto .

Adunque duerette linee per oblico inter fe-
cantifi,perche fanno i coalterms fraloro
uguali faranno anchei coalterni acuti
Jra lorougnali, ma minori di due retts.

PROPOS. XIX

Due rette linec, per oblico intc‘rfcce}n_tiﬁ

pcrcnc

LIBRG: DVODECIMO: . 177
erche féﬁno i coalterni acu-
tifraloro vguali; ma minori
> d,i due fgtt-i; faranno anchc”i‘
goalterritottufifraloro ugua
li,e miaggiori di-due retti.
D E MO:S TR.

Perche [¢i coalterng ottufi non foffero fra
loro ugnali e meggioridi dueretti ,ne
anche i coaltérni'acuti farieno tra loro

ygualiy e minorididne retti . 7,

Madimoftratoper la precedente ffé che i
coalterni acuti fond tra loro uguali.e wis
novi di dueretts. é perla X V1. cheico-
alterni fono traloro vgnalize giaist dima

[Bro,che ogniottufo era dognirettomag
giore. by

Adunque duerette linee per oblicointerfe-

. ‘catifi perche: fannoicoalterni acuti fia.
loro vguali , maniinori didue retti, fa-
ranno anche 1 coalterni ottufi fra loro

. uguali , ma maggorididneretti. ;.

'z RISO-
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- RISOLVZIONE

Duc ottufi coalternifonofraloro ugua-
- li;emaggiori ididucretti .

E gid perchei coalterniacutifono fra lo
FO uguali , ma minori di dueretts

E cio perche i coalterni fano fra loro -

uguall ¢

E cio perchei cani%guenn,c 1 contrapo-

! {hfgno fraloro uguali.

E ci¢ percheciafcuno di efsi per fe; fono

+~adueretti uguah L

Ecioperchei contrapofti [bno uno.acu
to, el'altro ottufo .

E «io perche anco i confaguenti fono
uno acuto; el’altro ottufo.

Ecid pcrchc diquattro oblichi, duefo-
no acuti, educottuft,. .- .

E id perche i detti- quattro ‘oblichi ,

- retti non {ono >Mmaa qnattro retti

uguah
E cio perchelelinee mtcrfécantxﬁ a duc
lati mclman,c dadue mfugu enti {ono.
, Delle

LIBRO DVOD EC I\MO 174

Edle due rettelineca mmlbo interfés

canpf‘ ¢l codlterni e antraPoﬁl 4

¢i donfeguenti , tutti fono fra loro
vguali

IlL F BN E.

2.4 NVO-
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= N A retta linea , che dm

altrerette linee in
¢ terfecht,o ¢ apiom
bo ad ambedue 0
____./:: ad ambedue ; oblt-
ca,0advna obli-
. ca, all' altra a pioho.

s Le due

I.]IBRQ ‘DECIMIOTERZO, 1B
. Lt’Juemﬂc lined,'dd vrial

= Urnirettas inea i e :Jr

—tI: teL o fono, pﬂm//e[w, 0 -
T clinantt | e
Diciam pr};mt dell ep;m// ele uzterﬁmte 5

delle qual; gl 4 4ntwh1, 4lume contem-

;- L der{Eeay intornoalla intetfe-
i zxonc}dl ambcduc,otto ango-
‘.“shfara N [vwai]. .
D EMOS TR, L e
Percbeﬁ"' 10 angoli intorno altint ;f 6210
ne di ambedise non, facefSe, ne aniche in-
20rno allmrzter (ezgone di wna, qu‘m v
.angolin ;zfﬁ*t%ano ‘, i o2
Madimo rata 4 .ft,p’, thes mtqmo al/u in.
terfezsionediupa g,mttrq  angoliff,  fino
Mduque percheunar netta lipea, due altre
rette linee; mterﬁm intorno allainter(e
Zodone diambe due, ofto :mgdlt_/' 5 farano,
PRO-

Sc*vné. t’(‘:tta hnca,dt‘s( altre ttcdx}ﬁcc; 1';1."‘
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PROPOS Il
Vnarettalinca, duerettelinee parallele
. interfecante , f¢ ella ¢ lo-
T roa Pidmbo,tuttigli otto
i angoli faranno retei.
DEMOSTR.

Perche fe tuttigli otto angobi non foffer ret-
ti,da linea a piombo non [arebbon fatti.

Maper lo fuppofto da linea a piombo fono.

o farts: egiadimoftratofi éche le binee a
piombo fempre fanno angolireiti..
Adungne vnaretta lined; duerette linee

arallele interfecante, [¢ ellae loro a
piombo,tutts gli otto angoli [aridno retth:
CORELARIO:

E tuttele condizioni,e qualitd che delle
lincea piombo, o perpcndi_cola'ri ,ede
gli angoli retti, fifono dimoftrate,lor
confeguiranno, come € che tutti {ieno
traloro vguali,¢ i-coalterni, ei confe-
guenti, e contrapofti; &laltre tutte
proprictaloro. -
PRO

LIBRO DECIMOTERZO! 1
WP ROPOS.. ILI. :
Vna rctt% linea, non perpendicolare,due
¢ g retre linee parallele-interfe-
canteniune degli otto.ango
Loy lifararetoga ;
DEMOST R
Perche, (¢ alcunoretto rie facefle,la inter-
[fecante [ariaperpandicolare .
Maper /oprpoﬂo%a" ¢perpédicolare .
eddunque vnarettalinea , non perpendi.
colare, due rettelinee parallele interfe-
cante,ninno de gli ottq angoli fara retto.
PRQPOS. TIIL
Vnarettalinea,per oblica duerette linee
parallele interfecite, perche niuno
de gliotto angolifaretto,tutti ot-
:to ad ottoretti gli fara \{guali
A DEMOSTR. "
Perche fead otto rettinongli faceffe ugua-
Ui, anco nellainterfezione diunavetta,
quattro non ne farcbbe aquattro resti
vguali . '

Mads
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Ma dimoﬁratogiﬁ i é,¢be quattrone faa
quattrorettivgualy. ;

Adiiqne unarettalineaper oblico due ret-,

linee pzzm//clf interfecante, perchenin-
node gliotto angoli fa rettd,tuttiottoad
otto rettigh farawguali. -~ _
PROPOS V. i
Vnarettalinea per oblico duerettelinee
arallele interfecante,per-
'_‘i cheotto angoli faadotto
’ rettivguali,quattro diefsi
fonoacuti, € quatto ottu-
i fi.dac intrinfechifrale pa-
rallzle,educa loro eftrin-
fechi
DEMOS TR,

Perche [e quattro acutiy e quattro ottufi
non ﬁzﬂ?’rof anche glr otto ad otto retti
non [arienovgualt, (" '

Ma dimoftratoper la prec dente fié;che
glrorro, fonoadotto retts vgnals.

eAddunquevnaretia line..., per oblico due
reite

 LIBRO DECIMOTERZO, 18y
vettelinee parallele interfecante; pers
che otto angoli faad otto vettivguali,
quattrodi efsy fono.acuti , e quattro of-
tuff, due dj dentro, e due di fuora.
© . PIROPOS. :VL
Vna retta linea per oblico due rette li-

y nccpar::ﬂslcin.tcrﬂ:citc,per-
‘ chefa (&Ljattr'o aﬁgoli acutie,
quattroottufi;ducdi fuprac

due di dentro, fai confeguenti’, due.
acuti, edue ottufidentro edi fuora.
DEMOST R.

Perche fe dne acutie dne ottufii cofeguen-
ti non foffero,ne anche Jarebbe quattro
aciti, e quattro ottufi, due didentra, e
dne di fuora . ’ :

Ma dimoftratoper li precedente fié, che
quaktro acutise quattro ottufi fa; due di
dentro, édnedi fora. i

eddunque wnarettalinea peroblico, due
rett¢ linte parallele interfecante,perche
quattro acuti, e quattro ortufi fadne di

G Aa dentro
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dentrocduedi fuird , faanchei confe-
guentiduc acutss e due ottufi dentroedi
Juora. | .

PROPOS. VII.

Vnaretta lineaper oblico due rette pa-

rallele interfecante,perche fa

'i i coeguenti ducacuti, ¢ due

’ ottufi dentro e di fuora fara
anco i contrapofti due acutie due ot-
tufl. .
DEMOS TR.

Perche fei contrapofti non face(fe due acu-
ti, e dueottnfi, ne anche i confeguents
due acuti, edue ottufi farebbono. .

Ma dimoftratoper la precedente fie , che
i confequéts, due acuti,e due ottufi fono.

Adunque una retta linea per oblico due
rette linceparalleleinterfecante perche

Jagli angolt cofeguentidue acuti, e dne
ottufi, faancoicontrapofli due acutie
due ottuff.

PRO-

LIBR@,,D,ECT'M—OFERZO. Wy

o PROPOS. :VIIL
Vnarettalinea, per oblico due rette li.
. nee parallele interfecante ,

| ;perche fagli angol: confe-

| guenti, c\c?mr‘apoﬂi due

i acuti; edueortufl, fach’efsi

\ ' fono pgefe ciafcuno, a quat-
i tro retti vguali. ;

DEMOSTR. |

Perche feper feciafcuno, & quattravetts
707 fofero Ugnali,esfi ne anche farebbo-
no;due acuti, e due ottufi per ciafcuno .

Ma dimoftratoper le a’mfretedmti Fe,.

chesfi [ono dse acutize due ottufiper cia
Sfeuna. : [
eAdunque vna.vetta linea per oblicodue
rette lingeparallele interfécante,perche
Jagli angoli confeguents, e icontrapofii
due acuti,e due ottufi, fa ch’efsi fonp per
Seciafcunoa qudttrmr4tti vgnali.
: PROPOS. +1IX
Vharetta linea; per oblico due rette Li-
| Aa 2 nee

'
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. nee pdrallelc'int‘c_rfécantc .
_perche fa gli-angoli confe-
0 gnenti, ¢i contrapofti, per
i {e ciafcuno a quattro retti
- vguali,glifard anche tra lo-
rouguali.
. DEMOSTR.
Perche fe anche fra loro non gli faceffe
vguali,ne anche a quattro retti, farch-
bono vguali .. ) :
Madimoffrato per laprecedente fi ¢, ch'ef
fE fono per fe cidfwﬂo a quattro vetti
vgnali . . - .
Adungue vnarettalinea per oblicodue ret
telinee pam[/e!f interfecante, percbe fa
gli angoli confeguentise i contrapofti per
Jeciafeuna, aquastroretti vgnali,gli
Saraanche fralorovguali.
‘ PROPOS. X
Vna retta linea per oblico
A duerette linee parallele in-
—/7 terfecante,perchefaiconfe-

guentl

LIBRO DE C}SM OTERZO 13,
- guenti¢ contrapofti angoli

£on fralorougualiyfard anche i
—f—— coalterni fraloro uguali. -
CT D E MO S TR o

Perche (¢4 coalterni non faceffe fra loro
* wpnali, neancoi confegtients, neicon.
trapofls farienotrdloro vgual, de qua-
* li'icoalterni [onoparti . | . -
M dimoftratoper ld precedente fi é,che i
confequentiie i commpojfi Jono fralora
" gnals. Uy
Adisque vnarettalinea p oblico due rette
* linee parallele interfecite,perche faico.

Jeguentirei cﬁlmﬁb/ﬁ'ﬁq lorougnalt, fa

raanche i coalterni fra lovo vgnals .
PROPOS. XL

Vnarettalinea per oblico duerettelinee
- parallcleinterfecite, perche
i fai coalternifraloro uguali,
’ fara anehei coalterni-acuti
fraloro vguali,madiquattro rettimi-

nori. .
DE-
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DEMOS T R.

' Perche f¢icoalterni acutinon fofferotralo
ro vguali,edi quattro retts minovs , ne
anco i coalterni farienotra lovougnali
neogni angolo acuto,minore & ogniretto

Madimofiratoper laprecedente fie,chei
coalterni fonofralorouguals. e gia fidi
moftro cb'ogns acuto angolo minore era
diogniretto: )

Adisque vnaretta linea,per oblicodue ret-
te linee parallele interfecante,perche [
jcoalternt fra loro ugnali, fara anches

coalterni acuts fra loro vgnali ,madi

quattroretti minori . v
PR POS. XIL
Vnaretta,linea per oblico duerettelinee
paralleleinterfecate, perche
j: faicoalterni acuti fra loro
; vguali, ma di quattro rerti
minori, fardanchei coalterni ottuft
fraloro vguali, € di quattrorettimag-
giori.

LIBROD DECIMOTERZO. e
DE MO:8TR. )

Perche f¢icoalterniottnfi, non faceffe fis
loro wgnalte diquatiraretti maggiari,
ne anche t coalterni 451!1' , 07 [arieno
fraloro wguali-, ne diquattroretti mi-
nori. . | Lo

Maperla precedemdimoﬁmto fié, ched
coalterns acuti, fonofra loro ugnals,eds
quatsrovetti minors :

Adunque wna retta'linea per oblico;due
rette linee paralleleinter[ecante;perche
Jaicoalterni acuti fraloro vgnali,ma
di quattrorettiminors: fara anche i co-
alterniottnfi fraloro wgnalie di quat-
troretts maggiors .

PROPOS. XIIL
LA 27 DI EVCLIDE.

Vnarettalineaper oblico duerette linee
interfecate,perche faglian-

- - goli coalterni intrinfecitra
| A : K 2 .
Toro ugualile due rette fo-

noparallele. <1

DE-
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D EMOST R,

Pérche f¢ le due rette parallele non fijffero,
gli angoli intrinfecs coalterni, non fareb
bono tra lorovgnals '

Ma dimoftratoper le tre precedéti fi ¢, che
gli angoli coalterni forno tra loro vgnali.

Adique vnarettalinea per oblico due ret-
te linee interfecante perche fa gli angol

intrinfect coalterni fra loro vgual, le

dne rette fonoparallele .
E queftaélaconuerfadelle tre antece-
dente.

PROPOS. XIIII.
LA28DIEVCLIDE.
Vnarettalinea, per oblico, duerette li-

., neeinterfecante, fe fard un
i angolointrinfeco , vgualcal
I oppofto eftrinfeco, le duc
- rette fono parallele.
; D E MOS TR.

Perche f¢le due rette non foffero parallele,
ne anche vn angolointrinfeco , farebbe

- fzgua{e

LIBRO: DECIMOTERZO. 155
wvguale all oppoflosntrinfeco.

Ma dimoftrato per la VIIII. diqueflo fi
védi cui quefta é parte, che i. contrapofis
fono tra lgwo uguals. ’
Adungue vna retta linea per.oblico. due
rette linee interfécante ¢ faravn an-
golointrinfeco,vgyale all oppofio eftrin-

Jeco, le duerette fono parallele .
PROPOS.| XV.

LA 2.PARTE DELLADETTA

Vnarettalinea per oblico duc rette linee

-, interfecite,fe éara dueangoli

i pofti dauna palrrc, adueretti

vguali, le duc.‘rcrtc, faranno

parallele. ‘ .

DEMOSTR. .

DPerche e elle non fifSeroparallele, ne an-

-+ che s due angols pofti davna parte , che

pur fono contrapofli, a due retti vguals

non farebbano. -~ | T

Ma dimoftrato per la VI ds queflo fi é

che's contrapofti fomoa quattro rettiv-

’ Bb guals
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gualis de quali quefti fonoparte...

eAdunque vnaretta linea per-oblico dué
rettelinee interfecante; [¢ faraduean-
golipofti davnapartea dnerettelinee,
Jfonoparallele . '

PROPOS. XI.
" LA 20. DIEVCLIDE CONVERSA
alle due precedenti.

V narettalineaper oblico ducrettelinee
, arallele interfecante, fe fa-
—___ﬁ: rdidueangolicoalterni tra
loro vguali,e'angolo eftrin
feco all’intrinfeco oppofto fard vgua-
le,i dueangoli intrinfeci davnlato po

fti, a dueretti farann’vguali.

. DEMOST R.

Perche [¢ i due angoli intrinfeci daunlato
pofts, a duerests non ffoffero vguali ,ne
anche i quattro contrapofli a quattro
vetti non [arieno vgnals . ;

Ma dimofiratoper la VIII. di queflo fi ¢

che i quattro contrapofti ( di cus quefti
due

LIBRO DECIMOQVARTO 19%
die , fono parte) a quattro rétti forio

- wgnale. ‘

Adunque vna retta ";’inm; per oblico due
vettelinecparallele interfecante,perche:
Jaiquattroangoli contrapofii a quar-
trovettivvguali, fara ancodie contrapo.
fradueretrivgugli. |-, .

Larifolutione delle éf\ re XI1I.fi fard ap
punto nel modo, che i é fattanel prece-

dente libro. duplicands folamente gli

. angols. s i

I

gL rINE

Bb,: NVO-
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Dr’unaretta Linea, Due rette
linee inclinan t1 interfecate

2 Neod rettalinea, c/ae due al-
Iyl trerettelinee tﬂz‘/lﬂﬂll inter-
2 x Sechipuo effere ad vna a pia-
2 bo,e all’ altraoblica, 0 ad am
éﬂ/m oéllm,dtlle quali tacquero gl an
tichi.

Diciamprima delle dne pri-

/ll/ “me, ﬂgiéméo, eoblica P

0 : PRO-
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PROPOS.|1I

Vna rettalinea, duerettellinee inclindti

intcrfccantc,pchc advnae oblica,c al-

I'altra ¢apicbo,tutte leproprieta lor

feguirano chedelle lorf[J ilifi fonoa

dietro, delle lineeinterfecitift, dimo-

DEMO R, (ftrate.
Perche [z tutte quelle proprieta loro non f¢
g iffero , ne anche feguirebbono alle in-

“ter[ecanti adietro dimofirate.
Manel X1 [ fono dzmoji“mte le propme.
tadellerali linee interferantifi.
eddunque quelle tutte a quefie, e obliche, ¢
apiombo fi dimofireranno. -
Ma quefteds proprie cona’tﬁmm baumn-
nole ﬁmmﬂ /
PROPOS IT1.

Vnaretta linea,due rette linee inclinate ,
lunaa plombo,l altra obhco
_interfecante fa i due ?ngoll

1 eftrinfect' pcrﬁ) I'inclinatio-
nevno ottufo el'altro retto.

DE-
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DEMOS TR.

Derche [eluno ottufe, elaltro retto non

" foffe,ne larifuggente farebbe angolo ottn
fo,nelaapiomboretto.

Maper lo fuppofto [ vnaé apiombo, ¢l al-

- tra all'inclinazione rifuggente .

Adiigue vnarettalinea,duerette lineein

clinate lona apicho,e L altraobblicoin-

terfecate,fa i due angols eftrinféci uerfo

FLinclinazione l'unoottufo,e L altro vetto

PROPOS. IIL

Vna rettalinea,due rette linee inclinate

4. Dynaapisbo, cl'altra oblico

:i: - interfecate perchei dueango

: li eftrinfeci uerfo l'inclinazio

ne fa uno ottufo e laltroretto, ambe-

due ifieme fono maggiori di due retti

D E MO S TR.

Perche [¢ naggiorididue retti ambedue in

fieme non fiffero, Lottufo non farebbe

maggior divnretto, ne vnretto vguale

aAVRretto;- : i o 5

P 3o
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Ma'dimofiratg gia fi ¢ cbogni ortufs ¢
maggiored ogniretio,etoini reito Ugis
le adognivetto. | e
eAdunque viiottnfo e vn retto,faranmag
grorididueretss. :
PROPOS. IIIL
Vnarettalinea, dudrettelinee inclinate
lunaapiombo ¢ I'altra obli-
cointer r:c,antgé,mrchci due
! angoli eftrinfeci uerfo .'incli-
¢ nazione faluno ottufo ¢ Lal-
‘ troretto, & percio ambedue
infieme maggiori di due ret-
ti, fara i duc intrinfeci dal medefimo
lato vno acuto, cl'altro retto. :
DEMOSTR.
Perche [ Luno acuto, e L altrovetto non fa-
 ceffe s ne Linclinazsione farebbe angoli
acuti,nela apiompo retts .
Madimoftratogia fiélunoelaltro.
eddunque vnarettalinea, due rette linee
inchnante lunaa pio\rgz&o,e Latraoblico
, inter=
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interfecite pobe i due angolieffrinfecs
uer(o Linclinatione fal'wno ottufo, ~Lal
trovetto, e percio ambedue maggiors di
duerette fariidue intrinfeci dal mede

[imolato, vno acute el altroretto.
PROPOS. V.
Vnaretta linea, due rette linee inclinate
' > l’una_a piombo ,eTaltra obh'.'
- co , interfecante, perche fai
4~ due angoli intrinfcci uerfo
I'inclinazionc,'vno acuto,elaltroret
to, ambedue infieme prefi fono mino-
ridi dueretti.
DEMOSTR,

Perche feminorinon foffero di due retti,
Lacutonon farebbe minor divn retto,
ne vn rettovgriale aunretto .

Ma dimoflrato gia i €, che ogni acuto ¢ mi
nore di ogni retto ¢g° ogns retto ygnale
adogniretto.

Adungque un angoloacuto,e vnretto [
rano,ambedue preft,minori didue gl‘ t1.
PR O-
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PROPOS VI ;
Vnaretta linéa, due retee linee inclinatd
interfecante I'vna a piombo,
il: - gl’altra.oblico, perchefaidue
angoliintrinfeci uerfo laincli
nazione¢ l'unoacuto, el’altro retto:fa-
- raidueloro confeguétiintrinfeci uer
{o lapertura l'ufic ottufo cl'altro ret-
to..e percio maggiori didueretti.
DEMOSTR.

Perche fe l'vno ottufo e L altro retto non fof°
[éro ,iconfegnenti oblihi lvno acuto, e
Laltroottufo non farebbono ,ne lottnfo
maggior di vnretto, neil retto wgnale

alretto. o

M a dimoftrato gia fi etutto cio effer nero.
Adunque vnaretta linea,due rette linee
inclinate lvna apiombo,e laltra oblica,
inter(eoante , perehe fa 1 due angoli in-
trinfeciner(ola inclinaztone vno acn-
20,¢ Laltroretto; Jfaratdueloroconfegué
ti| intrinfeciner (oL apertura lunootttu.

Cc /5,_;
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[fo,elaltroretio, ¢ p,erm mﬂggmm / di dm
refti. . oy
" PR O. P 0 5 VI I

Vna rettalinea, duerettelinee inclinate
4~ lvnaapiombo;el altra obli-
=1 cointerfecite, perchefa1 due
angoli intrinfeci confegucnrx
uerfol'apertural'uno ottufo,
claltroretto,epercio mag-
giorididueretti, fard anche
gli eltrinfeci loro cotrapofti I'uno a-
cuto e laltro retto, cpcrcm minoridi
dueretti. :

"D EMO ST R .
Pem/;ef Luno acuto non fiffe; ¢ Laltro
retto,i contrapofti oblichi non ﬁtm cbbono
Luno acuto e altro ottufo.ne rettiierts

Maciogia fi édimoftratoeffer uero.
A’Mmzque wnarettalinea, due rette linee
tnclinate luna a pmméo elaltraoblica
interfecate perche fa i due angoli intrin
Jéci confeguents verfol apertura, Luno
01;%/0

1

el
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ortufo ¢ Lalero xétta, & percio‘maggiori
. di duerertizfira unche glzﬁﬁrmfer: loro
cantmpo/h lvno ﬂcmo,,e/ altro retto, e
; percw manoridi due retts. .
PROPOS. | VIIL~
Vn‘a 'rctt‘alinca due retteh_nce mclmqtc,
ambedgeper oblico interfeca
ted dug;zggqh intrinfeciuer
folintlinazionefa; fcmprc a-
cutl,& pércio minoridrdueretti,, -
D EMO ST R.
Perche fe ambedue acutiinon fofféro lain-
clinaz.ione.non farebbe angoli acuti |
Madimofiratogia fié,c /je Cinclinazione
“delle linee fa angoli acuti. .
eAdungquennaretialinea, a’m rette lince
v ipebinate;ambedue per, 017/16‘0 inter féci-
te,i due angoli mt/mjam werfo Linclina
g tone fa fempre dcutt ) g5 percw #170-
ridtdne- rtt‘tz,perche oim acuto e mino-
vediogniretto.

d Y

C¢ = PRO-
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"PROPOS. IX

Vnarettalinea,ducreteelinee inclinate,
A

|4 ambedueper oblico interfe-

<l\ cante, perche faiduc angoli

intrih(Zci verfo I'inclinazio-

ncfempre acuti, eminori didue-retti

fard anchei due eftrinfeci loro contra-

poftifempre ottufi, e percio maggior:
didueretti;

DEMOS T R.

Perche f¢ ambedne gli eftrinfecinon facef
e [empre ottufi , ne anche ¢ dueintvin.
[fect farebbe fempre asuti.

Madimoftrato perla precedente fiéche
due imrinfecs ver(o l'inclinazione, fono
Sempre acuti. faraancheidue eftrinfe--
ciloro citrapofti ottufi, epercio, maggio
rididueretts. . «

eddunque unaretta lineadue vette linee

inclinate ambedue per oblico interfecan
te,perche fa i due angoli intrinfecs ver-

[olinclinazione fempre acuti,e minors

i di due
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di dueretti , fara dncj‘e idne eftrinfeci
lor contrapofti ottufi , epercio maggiori
didueretti., |
PROPOS. X.
Vnarettalinea; duerette linceinclinate,
ambedue per oblico interfeci-
<L/L te,pchefaidue angoli eftrin-
feci ucfhi clinazione {em
pre ottufi; faraancheidue intrinféci
uerfo I'appertura, loto coalterni, e ot
tufl, e con loro eguali ,€ maggiori-di
due retti. WL
. DEMOSTR.
Perche (21 due intrinfeci.nerfo [ apertu-
ra ,che fono ai due eftrinfecs detticoal-
terni, non fofferose ottufi,e conloroegna
Ui, gli angoli coalserni non farebbonofra
lorovguali . P
Madimoftratogiafi ¢, che gli angoli coal-
ter fono_fempre traloro vgualt .
Adungue vnarettalinea duereste linee

inclinante ambedue per oblico interfe-
1 ‘
' cante ,
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cante , perche fai due angoli eftrinfeci
- verfoLinclinaz.one fempre ottufi, fava
anche i due infirinfecinerfo Lapertura,
loro coalterni , fempre ottufi e con. loro
egwdlz' epercio maggiori di duneretti .
! PROPOS XI.

Vna'rettalinea, duerettelinee inclinate

— ambedue per oblico interfc-
<l'\ cante,perchefa dueangoliin
R§ trinfeci verfo I'aperturafem
- preottufl, ¢ percio maggiori di due
retti fa ancheidueeftrinfeciloro con
r}apo{}iﬁ;mprc acuti, € percio minori

didueretti. : \

. DEMOS TR,

Per%/;e [¢fempre acuti nongli faceffe,i con
thapofts, non [arebbono [vno acutoe [ al
tro ottufo. R o

Majdimofiratogiafi é.chei due angoli con
trtpoﬂz Luno é acuto, elaltro ottufo e
qui ambo gli intrinfecinerfo Lappertn
va fi fono dimoftratiotinfi .

I © eAdun-
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eddunque vna ifﬁﬂ'/tfnnz,' duerette linee

- inclinate, ambedue per oblico inserfe-

cante ,perche [ii due angols intrinfecs

- werfo Lapertura fempre ottifi ¢ percio

\ maggiori di due.vetts, fara anche i due

eftrinfeci loro contrapoffi, [empre acuti,
e percio minovi drdne vetts.

PROROS. XII.

Vnarettalinea,diic retté linee intlinate

< ambeduc per oblico interfe-

/'/ cante perchefai quattro an-

~~}._ goli acuti-due intrinfeci, ¢

" dueeltrinfeci minori di quat

4 troretti,ci quattro ottufidue

eftrinfeci e dueitrinfeci mag-

- giori di quattro retti; niuno

diloro fara retto, ma tutti otto infie-

meprefi,faranng vgualiad otto retti.

DEMOSTR.
Perche (¢ tuttioto i Geme prefs, vgnal
non j{)ﬁra ad ogz‘;o r:eCti,m fq»[atrr% aqn

ti [arieno minori di quattro retti ,nes
. qunttra
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quattroottnfi maggiovi didueretti, -

Ma cioper leprecedenti dimofirato fi é .

A dunquevnarettalineaduerette linee

ambedue per oblico interfécante,perche

Ja1quattroangoli acuti minori di quat
troretts, e quattro ottufi maggiors di

quattro vetts, ninno di lovo fararetto,
ma tutti otto infieme prefi. ﬁzmmfa
waunali ad ottoretti.

Perle a’emojimz,zom che per cdgtone della
dinerfita della inter[ézione apiombo, e
oblica,non fono potute venir fatte conts-
nuate;ne anche la rifoluziion loro ver (s
iprincipi non fi pud far continnata.

JL FINE.

v
uDQ@LﬂQ& 04. euscug“
Eg% A

B(Nvov %&i

5736" & TICTIICT 16T 75 150 r\mfggnscroc,

GEOMETRIA
DI FRANC%ZSCO

Dc Triangoli Rcttthnel

LIBRO Xv. !
ONDO ‘TO aﬁm(/

trattamento|dé tre principi,
df//ai{oﬂm (reometria, Pu
£ ’ ngoli; éditut-
N7 qm’//c prapmtm loro|che da ragione
e'dalla lov natura me. lefima guidati,
babbiamo potuto ritromare . J‘egm ora
g/ze mgzormmmtd‘ per-noi ﬁ tenga, d;[
pricipio guarto, che fis L ﬂzperﬁc;e otter
ﬁgbm laqualegli antichi dz/j?fzzroro
Dd Figura,
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Fignraécio, che da alenno, o daalcunt ter
mini écontennto.

R ettilinee figure fono quelle, che darette
linee fono contenute.

Ma not diciamo conforme a principi da
primadanoi pofti .

Superficie, ouer fignraré [pazio lungoelar
L chinfo.

E cio,odalinea tortaso tortc’,o dalineevet
te,odaretteetorte.

Ma delle torte pn innanzi fi hanera a
trattare, edelle compofic .

Ora_fanelliamo delle figure da rette. linee
contennte. e pertio,chiamate ﬁgure ret-
tilinee .

N el qual genere , non potendofi frgurao

[pazio, danna, ne dadue rette linee for -

mar, ne chindere; laprimasepin [empls
ce fara quella, che da tre lince rette [a-
rachiufa.
E quefladagli antichie da noi T riango.
lo ¢ chiamato. Del quale, cfsi non po-
che con-
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che contemplazioni fedciono . ‘

Manoi, e pitsin numero e pits ordinate , e
pinsconcatenate , A /4 ,L’fmo

E :ommcmmo da punti o-ommmze princi-
pm,e delle linee,e de gli rmgo/t, e delle fu-
pérﬁm’, edecorpi. .

Peroche [i [icome dne punti formarono la ls-
nea,eitre pum&f rmayono langolo, cofs
i trepunti fie[silaprima fuperficie for-
meranno. E cto ﬁccm’mz a dzma/t'mrt

i PROPOS.

Se tre punti faranno, mdl[@artc, enon
& per diritto nello fpazio fegna

&n dall'uno atl altro unaretta

. lineafipotra fegnare.
i . DEMOSTR.

Perche ﬁ dalluno allaltvo,retta linéa f 2
gnar non fi potaﬂ% due punti /mm non
conteriebbono.

Ma dimofirato gid fw, che due punti nello
Jpaziopofti, e non tocqantzf lineacon-
teniano. ‘

L - Rd 2 eAdun-
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Adunque [ trepunti faranno in difparte
nello [paz.io [egnati, dalluno all altra,
rettalinea fipotra fegnare.

PROPOS. 1II.

Trepuntiin difparte nello fpazio fegna-

; ti, perche daU’LI{I}O a]l’a{lé—
£ tro, retta linea {1 puo fe-

A&c gnare, a ciafcuno%i efsi

. due rette linee fi giugne-
ranno.
DEMOST R.

Perche fe a ciafcuno de tre punti , due ret-
telinee non figingnefféro,ne anche vna
rettalinea, dallvno all'all altro fi po-
triafegnare . : . .

Ma dimoftratoper ia precedente fi¢ ,che
dall uno all altro retta linea S pno fe-
gnare .

Adunque a tre punti, in 'a’zﬂm’t: nello
Spazio fegnati,perchedalluno all altro
rettalineafipno fegnare,aciafcuno di
efsi,duerettelinee i giﬂngemnmé

PR O-
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PROPOS. | 111,

-Ad ogni vno d¢ trepuntF’ indifpartencl.

< __I ‘] lofpaziofcgnati,
\ . perchedue rette .

lineefi congiungono, fra eflc ¢lpun-

to vnangolo i orma, : .
D E MO'S TR.

Perche e fraeffe, punto,un angolo non i

rmaffe; ne anco ad ognivnode tre prur

t1; dne rette linee [ conginngeriano. Ne

Langolo ) faria lo /[Szz,i}fm dne linee, ¢/

toccamento loy compre t

M adimoftrato per Lantecedente fié,che a

clafcunode tre punti due rette linee A
congiungono. ¢ gia fi dimoftro ! angolo,
effere lo JPazis fradue linee ¢l tocca~
mento lor compref. |

eAdungue perche adegni Vnodetre punts
indfparte nello fpaz.io fegnati,due ret-
¢ linee fi congiungons, fraeffee! punto
viangolo i forma. ‘

PRO
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J PROPOS. IV.
A

ognivno de tre pati, pcrchc fraefloe
; leduelinee v angolo fiforma,

214

. tre angoli in tutto ui {iformano

‘ DEMOS TR.
P%rch‘e [ tre angolinonui fi ﬁrmaﬁra .
ne anche fra ogni puntoe le dne linee,
|wn angolo fi formerebbe. .
Ma dimoftratoper laprecedente fié , che
| fraogns punto e le due linee vn angolo
| fiforma. _
Adunqune ad ogni vno detrepunti, percbc
fraelfo, ¢ ledne linee ,vn angolo i for-
ma: tre angolifraloro formano .
PROPOS. V.

A trepunti,in difparte nello fpaziofegna

ti, pcrche ad ogniuno di efsi, ele due
linee vn angolo fiforma, ¢ percio tre
“angoli i formano da t{C»llncc,aitrc
punti congiunte, efsi fiformano.
DEMOSTR.

Derche f¢ da tre linee,aitre punticonginn
* te, itre
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te,itre angoli non i ﬁr’mdjgm, nean-
cot tre angolinon ui f; formerebbono .

Ma dimoftratoper la precedente fi¢, che
Jraloro,tre angoli fi formano. B
eddungue da tre piiti in difparte nello  [pa-
&0 fegnati , perche fraagni vnods ef-
f25 e le due linee Vg-angolo fi forma, e
epercio tre angoli fi ﬁrmzmv sdatre 1
nee, aitre punti Mgiux(f;, efsi fe-fors.
mano. . | ;
PROPOS. " VI
Atre punti in difparte nello fpazio fe-
W%ﬂ‘aﬂ,pcrchc a tre lineelor
7 cogiuntetreangolififorma
nosfratrepunti,ele tre linee, i tre an-
goli, fpazio fard chiufo . ;
DEMOSTR. -
Perche fe /]mz.io\ Jralor nop foffe chiufo,
ne ancheletrelinee,aitre punti ficon
ginngerebbono,ne tre a’ng%ﬂ’i ui i forme-
rebbono. b Y
Madimoftratoperla precedente fi é che le

tre linee,.
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trelinee, aitre punti fi conginngono ,
tie angoli formano.

eddunque atre punti, in difparte nello fpa -

zio. fegnati, perche da tre linee lor con-
ginnte ytre angoli fi formano , fraitre
puntiele trelinee , e tre angols [paz.io
Jarachinfo.
PROPOS. VILIL
Fratrepunti, e trelinee,etre angoli, per
chefpazio ¢ chiufo , effo per le lince fa
rafpazio largo, epero fuperficic, ¢ fi-
gura. ; o3
DEMOSTR.
Perche f¢lo fpaz.iochinfo, non fiffe lungo,
¢largo, ne da trelinee , ne da tre angolt

Sfarebbe chiufs.

Ma dimofiratoper la precedente fe, che’
datrelinee, e datre angolié chinfo ¢ -

gia fudimofirato, che lelinee Jfono lun-
ghe,egli angoli lunghi ¢ larghi .
Adunque fra tre punti, etre linee,e tre an
gols, perche [paziio ¢ chinfo, effo per leli-
nee fa-
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nee [ard fpaz.io lungo; e per gli AﬂgoYi ¥

| rafpaziolargo. e peno [aperficie , e fi-
wra. - :

Lagnal figuraofuperficie, perli tre ango-
lichellaba, firdagli antichi triangolo
nominata.

Ele tre linee chindgtila, nominarono lati .

PROPOS. | VIIIL ;

Ogni triangolo,perche Eﬁgura chiufada

~ tre punti,datre lihcc,c? datreangoli,ad
ogni lato, vn'angolo ha oppofto.

DEMOSTRA.

Perche (¢ adognilato, wn angolo oppofto
non haneffe, figurachiufada tre punti,
datre lineee datre angoli non farébbe.

M a dimofprato per la prfcm’mte JEé,che
itriangolocfignra chinfadatre punti,
datrelinee,e datre angols .

Adunque ogni triangolo, perche ¢ figura
chinfa da tre puntiye datre linee, e da
tre angolt, ad ogni lato, vn angolo ha op

pofto. |

Ee PRO-
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PROPOS IX
CONVERSA i
Cgni triangolo,da trepunti, datre lince

- edatreangoli chiufo,perchead o-
l>gni lato,un’angolo ha Oppoﬁo,eziﬂ
dio per conuerfo, ad ogni angolo,

.- haunlatooppolto’. v ;

PROPOS X
Ogni tridgolo,datre punti,da trelinee,
da treangoli chiufo,pche ad ogni lato
ha vn'angolo, e ad ogni angolo havn
lato oppofto : fchauerd i trepuntil'va
< dalaltroequidiftati,hauerdancoitre
~ latiloro oppoftituttitra loro vguali .
DEMO STR,
Perche [ei tre lati ojppoﬂim tre punii a
o qualifonogli angols,non hane/fe vgnals,
ne i trepuntt [arienoequidifianti,neha
- weria ad ognilatounangolo , ne ad ogni
.. angolo vnlatooppoffo.
Meperlo fuppoftoi tre punti fono equidi-
Sflantise dimoftratoper leprecedentifi e,
) S che
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<che ad ogni latomvm apgolo; ¢ ad ogni an-.
- golovnilatoéoppoflo. - - .. s .

Adungueil triangolo’, che ha i tre panti, a

* qualieglatificonginngono,e fonogli an.

v golt. tutts equidifants, bauera anche i

< trelatiloro oppofti tuttifra lorowguali

E percioil cofi fatgotriagobo fis detto Equi
latero. P R(g)a\P OS . XI.. &>

{CONVERS Az

1l triangoloequilatero _pcr.che‘,ha«i trela-

= tivguali; haanche 1tre punti, aiqua-

- lifono gliangoli, tutti equidiftanti.

PROPRPOS, XII.,

1l triangolo equilaterq perchehai trela
ti tutti traloro¥guali, haueraanche 1
tre'oppofti angoli, ¢heai tre puntifo: .

: ‘notutti tralorovgyali. ‘

G DEMOS TR

¢ ti fono.nd fofferatugr fraloro vgnalis ne

¢ anche i tre lati oppofli ai fre.angolt;he
aitrepiiti fonohanerebbefraloryguali
iy - EBe 2 Ma di-

' %Ptrc/oe Sfeitre opp\é/iijé//%alz,':/ﬂ aitrépl

Rl
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Madimofiratoper la precedente fi é, che

iltriangolo equilaterohai tre lati oppo-
Siaitre angoli, tuttitra loro vgnals .
Adungue il triangolo pqui/atﬁl*o p:rqhe ha
itrelats, aitre punti equidiftants oppo-
i tutti tralovo vguali , hanera anche i
tre angoli oppofti ai tre vgnalt lati, tra
lorovguals .
CORELARIO
Adunqueil triangolo equilatero hauera
eitre punti equidiftanti, ei trelatitra
lorovguali;e i tre angoli anche tralo-
rovgualijefi dira effere, & cquilafg:ro 5
&equiangolo. T
PROPOS. XIII.
1 triangolo equilatero ,perchehaeitre

punti equidiftanti, ei tre lati-

vguali,e1tre angoli parimente
- vguali; quel tringolo, chenon
itre;maidue punti hauera equidiftan,
ti,non fard equilatero,ma hauera folo
duclativguali.
DE-

v i
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DEMOSTR.

Lerche, (¢ hanendo i die prnti al terzo
equidl]iqnti,mn émmjﬁ idve lm‘i*vgna
lizne anche tre punti f‘gwid{/iami, arie
motre lativgnal.

Ma ijoﬁmto per laprecedéte s, che i tre
piiti equidiftantf funna i tre lats vgnali,

eddinque il [_Fidﬂg;i equilatero, perche
ha itre punti equidiftanti, quello che
nonhaneraitre , ma i due puntialter-
2.0 equsdiftanti,non ﬁyyz equilatero,ma
hanera folo due lati vgpals. .

-E queftotale triangolo,gl ‘rmticlyi nomina-
ronoifoficle , €5 equicrure.

PROPOS. XIIIL

Il triangolo cquicruxjc,pc‘rChC Ha duelati
fraloro vguali, hayerg anco i duean-
goli loro oppoftifra loro vguali.

DFEMOSTR.

Perche (65 due angols 3p oftiai due lnti
vgualt, non haneffe vgyali | ne anche i
latiloro sppofti haneria wguals .

Ma
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Ma dimofratoper laprecedete fi é, chegls
" bddue lati vguali, e per Lantecedente
- fudimofirato , che angoli vgnali , a lati
vgtali erano oppofti 3 )
Adnngue il triangolo equicrnre, perche ha
" due lati tra loro vguali, hanera ancci
dre angolt loro oppofts fraloro vguali .
Equeftaclal. di Euclide . :
i PROPOS. XV.
. CONVERSA
1l triangolo che haueradueangolifralo
rovguali, haueraanco i duglati oppo
- Atitralorovguali. [ =
EtélaVI.diEuclide. ©
PROPOS. XvIL'®
Ttriangoli, equilatero, & equicrure pers
- i cheperla equidiftanza depun
ll ti-fono tali, quel‘triangolo,
. chenonhauera niurio de pun-
Ut cqu'idxﬁami, non hauera ne anche
" niunodelatiallaltrovguale. -

DE-
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. DEMOST R . .. .
P fr:lj_e 1e baneffe alcun luto allaltro ﬂlmé
. Uz, 0 equicrure Jareble, o equilatero,
Ma dimofftraro perle precedents fié,che i
~ tal //gznno s01tre 0idue. punts equidi-.
« ftants, e qui ninno ¢ equidiftante .
Adfgz?m i trianfaly, che ninno de tre pun
tt(/m. equidt]iﬂgt—ilf mflz banera ne anche
- munode trelati ugiale all' altro . g
Equefto triangoloda g/:Lmic/ﬂ'ﬁ; diman-
. dato Scaleny. - ‘ ’
‘PROPOS.‘XVII. .
11 trlapgolo Scaleno, perchenon ha niy-
nodetrelatiallaltro vgual,
l ™~ lenéhauceraanconiuno de
0 gli angqh’ loro oppofti, al.
laltrovguale. . TN
DEMOSTR.
Perche [¢ alcun angolo baueffe vgnale, an
che alciilato banygebbe all altro vgnale..
Maper laprecedente dimoftrato fié,che-
gl non'ba ninn laro, all altrovguale,
C xdin
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eddunque il triangolo Scalenoperche non
haniunode trelati all altro vgnale, no

. hanera ne anco ninn angolo all altro v-

wale . ‘

Ecofidelle tre [pez.ie del triangolo , niene
dimoftrato ,quello chegliantichi, come
principg [uppofero.

PROPOS. XVIII.

Inognitriangolo, perche d ciafcun lato,

vn angolo € oppofto ; al
minor lato A il minoran-
. golo B fardaoppofto.

DEMOST R_.

Perche fe il minor lato A, non fofe al mi:
nor angolo B , oppofto,ne anchei lati -
guali, farebbono a gls angolivguali , op-
pofti. ‘

Madimoftratoper le antecedenti [i ¢, che
a lati vgnali,angoli vguali fino oppofti.

Adunqﬂe imogm T riango/a, percbe acia-
Seun lato vn'angolo e oppofto , al minor
lato, il minor angolo? oppofto.

PRoO-

B
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PROROS. "XIX.
CONVYERSA
Inogni triatigolo ouc al minor lato il mi
norangolo € oppofto fa-

g A raanche per conuerfoal
w mirfor angolo B il mi-
nor law:A,_oppyﬁzo 3 :

PROPOS. XX
LABDIEVCLIDEINPARTE.
Ogni triangolo, che hail minor lato al
5 p minorangolo oppofto:

iﬂzx hauera anco il maggior
o~° 3

lato C,al maggior ango

lo D oppofto. _
DEMOSTR, .

Perche [¢ ilmaggior lato C nonhaugffe al
maggior angolo D oppifto , me anche il
minor Lato 4 né hanerebbe alminor an-
golo Boppoffe, . ’ AR

Ma dymoflrato per laprecedentefi éche il
‘minor la}d A al migor|angolo B ¢ op-

pofo.

Ef u!dm’zﬁ-
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eAddunque ogni triangolo , che ha il minor
angolo, al minor lato oppofto , hanera an
co, il maggior lato, al maggior angolo
oppofto. :
PROPOS XXI
CONVER A
Ogni triangolo,che hauerail maggiorld
p toalmaggior angolo oppo
w fto, hauera anchoal mag-
" giorangolo D, il maggjor
lato A oppofto .

Et¢quefta, [aXIX di Euclide ..
PROPOS. XXIL
Ognitriangolo, cheil minore A ¢l mag-

- ‘ giore'Clati, haal mino

B*’i re B, e maggior angoli

€™~ Doppofti, hauerd anco

- illato E tral minore, ¢lmaggiormez

zano oppofto allangolo F tra’l mino-
re, ¢l maggiore, mezzano oppofto .

DEMOSTR.

Perche fo coff non ! haue/fe ne anche haue-

rebbe

LISRO DECIMQQVINTO 217
rebbe il minore, €l maggior lati al mino
re e maggior angoli oppofti. .

Ma dimaﬂrﬂta perle ﬂll}fc‘t’dfﬂllﬁ é,che
il minore , e maggior lati ; al minore
maggior angols fono oppofii.e per couer (o

Adunque ogni triangolo , che il minor ¢!
maggior lati, baalminore e maggior
angol oppofts; kuerfﬂ ]atnqhe illato, t¥a-
el minore , €l maggior\ mez.z.ano , oppo-
fto all’ angolo tra’/‘;ézilfare >€¢lmaggiore
MEZZAN0 -

PROPOS. |(XXIII.
CONVERSA. . :

Ogni triangolo cha il mezzan lato al
mezzano angolo oppofto , hauerd an-
co1lmezzano angoloal mezzan lato
oppofto. 1. o

CORELARIO

Dalle cofe dimoftrate , per necefsitd con-

fegue, ch’ogni triangplo, hailatiagli
~oppofti angoli,¢‘gli angoli alati oppo
{t, corrifpondenti, ¢ proporzionati .

JL FINE.
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